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LECTORI $> I AOM a' GEI. 

Ilee) 'nT« vav stTvr 'Tr/hr/Jmnvf x) mozTtnvi , i putfovuvrtx» • 
llinc copiofus ^i'mita!rvn x, 'OZ>& hn.ua.mr proucnrus , 
quibus folucndis , varia prifci mathematici ( vt reflatur 
Pappus Alexandrinus, fub initium libri feptimi ffv»a>i>>)]; 
Bh /^ ti «tt».) &varij fubie&i congeflere problemata, indeque 
*n)'7Tov ttvxAvouwov dixere, quee pene omnia, edax rerum tempus 
dcleucrar: (cd quorundam illuftrium in hac arte opera , plera- 
que e tenebris iam eruta, £c Analyticc purior, fimplicior,ac 
facilior quam antea vnquam prodijt. (quod vero in hocftu- 
diorum genere fubtiliflimoFrancifco Victa: debemus, ac de- 
bebunt quotquotin pofterum futura liecula.) fed quum rcfol- 
uendo, qua?fitumvt datum ponimus, magnitudinum in- 
terfe comparatione operando, ad tertium rationis gradumaf- 
ccndimus,atquc hic xquamus magnitudinem omni/io, datam 
homogenea: ignora:, flue omnino, flue fub altero cocfficicnte 
noto, hactenus fubflitimus: & illud quidem, 

non nifi duarum mediarum rationis continua: inter duas datas 
reiflas lineas inuentione ( quod problema (olidum adhucaefti- 
matur.)abfoluipotcft: hoc autem qud docui hoc primo lem- 
mate, ratione, facile perficitur, in quo quicquid pluri- 
mum librorum qui ad a.\a.\vdjumrn>'7nr (pedabant, coni plexu 
continetur, (quos quidem alioqui quoties vfus cxpoftulat, 
ad manus habere ncceflarium cllcr) inclufum, vbicunque 
vius opufvc exigir, promptum habes fic paratum, modo pri- 
ma Analyticcs elementa cdodus. Sequoniama viro prarclaro, 
& mathematico cxerciratiflimo, Marino Ghctaldo Patrftio 
Ragufino, in Apollonio fuorcdiuiuo (iuc refufeitata Apollo- 
nij Pergari inclinationum dodrina,rclidum cfl hocfequens 
problema, ad aliorumingeniain hunc pulucrcm follicitanda, 
cui quidem a nemine (quod fciam) hodie penitus fatisfadum 
eft,in co,analyticcn noftram exerceri volui. Audio itaque in te 
meo, & inuentisin tuumvfum fauc ac fruere. Vale. 
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tulit, fed dignitas tua ac virtus meruit, 
nam Jiue reifacrxf ue ciuili vacas , in 
te omnium oculos [imulae mentes tra- 
his: confiho prudens , vita probus > dodrina prafians.tumtn 
Mathematicis quidem , Sj 7 iaS«)ea>£i<* iTr.sqv.^y^ a .eo ex 
tellifjVt vel tuum jolum fuper iftis indicium 
%tus apud omnes locum t mer ito obtineat. £r [ane in rei um ve 
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ritate perquirenda , qua certi* velut rationum ~ vadibus & * n ~ 
' teri alis , inter fe vel conueniunt veldtffiden t , qui harum ar- 
tium fubtilitates non pragu fi a rit i rite phil ofiopharin equit: hin c 
nobilis illa vox Platonis iu yt*(u7t?ut. Jic te philophan- 
tium principem iure admiramur , qui ita res inter fe. compo- 
nere & comparare nouijli , vt fubtilijjim a mentis tua aciei 
nihil inconfpcclum pratcrfugiat. & vt Cyno fur a regionum 
nefcios ducit , deuios dirigit , ita te in hac veritatis inquirenda 
via ignorantes 'o > aberrantes fufpkimus .quapro- 

picr;M>.\<-ua. hocTrpy,* po» adanalyticen fiue topicen mathemati- 
cam, expedit ijjimumvia hadlenus impedita & finuofa com- 
pendium , tibi lubens merito offero: vtfifj a nobilifjimi no- 
minis tui fplendore , qui toti hactenus terrarum orbi illuxit* 
velut a folc minora fidero., lumen mutuetur , &fupremaqux 
apud lihratos vales audior itatis tua patrocinio ac tutela mu- 
niatur. quod fi pro votis ( vt [pero ) accipis , animos mihi addet 
hac profufa tua benignitas y his maiora & te mage digna mo- 
liendi. Cale. 
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Apollonij Rediuiui. 

c ' LEMMA I. 

Si fuerit retiangulum , fiue plurium retlangulorum Aggre- 
gatum, •vel differentia ,fub lateribus , •vno quidem ignoto , 
at reliquis cognitis , ad reti angulum fub Utere 'vtroque 
dato, •vt data retia, ad idem latus ignotum : dabitur igno- 
tum latus. 





T primum redhngulum fub lateri- 
bus, AB dato,at BC ignoto, ad rc&an- 
gulum fub lateribus F H, H G datis , vt 
re&a data I , ad idem latus ignotum BC: 
dico dari BC. 
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v ct ^iXB, vel D C ( completo nempe re&an- 






gulo ABCD.) datx, applicetur reftangulum datum 
F G. fitque latitudo ortiua C E. eritque BC , ad C E , vt 
re&a data I , ad B C. & proprcrca B C quadratum , re * 
dhingulofub CE & I datis, aequale. datur itaque BC. 

Sit deinde aggregatum re&angulorum AC, F G,ad 
re&angulum G K,lub latere vtroque dato, vtre&a data 
I, ad latus idem ignotum BC: dabitur iterum BC. ap- 
plicentur enim ipfi AB, vel D C datae, re&angula F G, 
( cuius latitudo fuit ha&enus C F.) & G K , cuius la- 
titudini aequalis fit re&aM. eritque B E adM,vtrc<Sfca 
dara I,ad BC.&re£tangulumBE in BC, aequale erit rc- 
«ftangulo M in l,dato. datur autem CE differentia extre- 
marum, tum rc&angulum fub extremis , dabuntur igi- 
tur extre mae BE,BC. hoc quomodo fiat, v id e fequens 
lemma. , 

Sit tertio FN re<5hngulum , minus rettangulo AC, 
ad G K redangulum,vtreda data I,ad latus ignotum 
B C. dico dari BC. applicetur vt prius ipfi A B datae, re - 
ftangulum FN, & latitudo ortiua fit B£, tum GK rt- 
ttangulum, oriaturque latitudo M. & erit C E , ad M, 
vt l ad BC. & re&angulum fub CE , B C, re&angulo 
cJub fub M & I, aequale, datur autem fumma extremarum 



tn nrrn hl. 



Apollonii redivivi. 5 

B E, &c re&angulum fub extremis M in I: dabuntur igi- 
tur extrema: BC,CE. ex altero lemmate fequente. 

Quarto fit latus ignotum B E. & cfto rc&angulum 
fub AB, BE, minus F G re&angulo, fub lateribus datis, 
ad G K re&angulum fimiliter datum, vt redla I, ad B E. 
dabitur quoque BE. ipfi enim AB, vt fupra, applicetur 
FG, ortaque latitudo fit C E , tum G K, cuius latitudo 
fit M. & erit BC adM, vtlad BE, & re&angulum BC 
in B E, re&angulo M ini a:quale. datis itaque C E diffe- 
rentia extremarum , & M in I redtangulo iub extremis, 
inueniantur extrema: BE, BC,vtiam docebitur. atque 
ita coefficienti lateris ignoti, reliquis applica tis,inuenie- 
turquaditum.. 

LEMMA 11. 

D Ata media trium proportionalium , £9* differentia 
extremarum , inuenire extremas. 

Sit data AB media,differentia CB,qua: iungantur ad 
angulum re &um CB A . & diuidatur CB bifariam in D, 
tu centro D,interuallo DA, ducatur femi circulUs EAF, 
eruntque extrema quasfita: EB, BF. 
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Quoniam enim aequales fune ( ex conftru&ione) H D, 
DF,itemque CD, DB, aequales quoque erunt BF, EC. 
&proptereaBC differentia extremarum EB, BF, inter 
quas B A media eft. quod erat faciendum. 

COROLLARIAM. . 

Hinc data differentia extremarum , & re&angulo 
fub extremis, facile inuenientur extremae, fi dato re- 
ftangulo , fiat aequale quadraturo, ex cuius latere, & dif- 
ferentia data, inueniantur extrema;, vt fupra. 

LEMMA IlL 

D Ata Jumma, extremarum , & reclangulo fub extre- 
mis , tnuenire extremas. 

Sit data fumma extremarum BC, retfhngulum fub 
extremis aquale quadrato A. fiatipfi BC perpendicu- 
laris CF,ipli A. equalis, cui ad angulos re&osnt FE,fe- 
cansfemiperipheriamfuperdiametrum BC decircina- 
ram, inpun&o E. & dimittatur perpendicularis ED. 





c 

Eritque re&angulum B D C, quadrato D E 
aequale, quod eratfaciendum. 



PRO- 



Apollonii redivivi. 



Problema. 

D zAw duobus femicirculis , in direflum bafes habenti- 
bus, inter eorum circumferentias intercipere re fiam da- 
ta aqualem, qu a ad alterutrius femtctrculi , angulum alte- 
.rututrugirnineat. 

Dicitur linea a d angulum v el punctum p crtinere/cu 

inrlinpri, quum continuata , pe r pundum illud tran fit- ; 

Hoc autem problema, vt varios cafus , ita & lingulis ca- 
fibus proprias habet determinationes : diftingui vero 
potelthasc cafuum multitudo . fecnndum diuerfas fc- . 
micirculorum politiones, vel itaque dati femicirculife- 
fe contingunt, vel non c ontingunt, contingere vero fc 
poflimt dupliciter, primym exterius . neutro reliquum 
includen te , atque hin c exiftunt tres cafus : priores duo 
quum temicirculi dati in eandem partem oafeos ver- 
gunt, quorum primus, apum iubetur datum fegmen- 
tum intercipi inter vtriulque peripheria: connexum al- 
ter, quum inter vnius connexum & reliqui concauum. 
Sunt itaque femicirculi exterius fele contingeres ADB, 
BEFC , redaque data H. & ab angulo A, educenda fit 
reda AE, interce pta fegmento D E, ipfi H xqual i . ex- 
tra vtriulque peripherlam. oportetautem redam data 
H,non maiorem el fe fegmento r ede ab angulo A edu- 
cta?, & femicirculumB E F C contingentis , intercepto 
inter pundum contingentia:, & penpheriam conne- 
xam ADB. fit igitur hoc fadum. ducaturque femicir- 
culus A G C , fuper redam A C. & agantur reda: D B, 
GC. * 
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H ( 

Iamerit vt AC aJAG , ita AB ad AD. & re- 
dtangulum A D iti A C, a:quale redtangulo AB in AG. 

& redtangulum C A B,re<ftangulo FAE quoque asqua- 
le eft, atque etiam aggregatum AG in AB,FGvcl DE 
( funt enim xquales, nam dudta re<fta ex centro L circu- 
li BEFC, perpendiculari in EF, erunt D M, M G, a:qua- 
les,ficut& EM, MF,vnde& reliquas D£,FG asqua- 
v les quoque erunt.) in B C , asquale eft aggregato F G in 

AC, AF in AB. (eft enim A B in A G asquale aggregato 
AF in AB, &FG in AB.) & aggregatum quadrati F G, 

& re&anguli FAE, asquale elt aggregato re&anguli AG 
in FG, &ADin AF. (eftenimrc&angulum AEinAF, 
asquale re<5tangulis AD in AI;, & DE vel FG in AF.) fcd 
AFinAB, adAFinADeftvtABad AD. & FG in AC, 
adFG,in AG.cft vt AC ad AG,i.AB ad A D.ergo & to- 
tum aggregatum FG in AC, AF in AB, id eft AG in AB, 
FG, in BC, eft ad totum aggregatum AG in FG, & AD 
in AF, id eft FG quadrati, &te<5tanguli CAB, vt AB ad 

AD. hoc eft aggregatum AD in AC, FG in BC, eft ad 
aggregatum FG quadrati, &rc£tanguli CAB, vt rcifta 
A B,adre<5tam AD.dabitur igitur ex primo lemmate rc- 
£ta AD, quare Sc tota AE. 

#^ 5 - 
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Sin autem ducatur tangens AIK,cfle Tegmentum 
I K maximum omnium qux inter datos circulos inter- 
poni pofiunt,& ad angulum A pertinent, fic demon- 
itratur,eft enim AK m*aiorquam A E, & AI minor 
quam A D, ergo relinquitur I K maior quam D E atqui 
eodem modo oftendetur,quo angulus D A B minor 
fuerit. Tegmenta quoque intercepta minora e(Te. 

In iecundo calu ex hac lemicirculorum politione ^ 
oportet datam re&am H ipTa quidem bC non maio- 
rem, nec rc£ta IK minorem efle, fit itaquemedia, & 
GE illi xqualis, in Tequenti figura, cuius conftru&io fi- 
milis priori. 



Eritque vtfiipta AC in A G, xquale A b in A D. &: ag- 
gregatum AD in A b, GE in bC, xquale aggregato GE 
vel F D in ^ C, (Tunt enim GF,ED xquales, vtoften- 
Tumeft,vnde addito communi FE, erunt quoque GE, 
FD xquales.) .& AF in Ab. &aggregatum redtanguli 
C Ab, id eft E AF, & quadrati FD vel GE, xquale elt ag- 
gregato FD vel G E in DA, &:AF in a G. (ellenim EaF' 
re&angulum xquale redtangulis a f in ag,&ap inGE 
vel FD.at FD quadratum cum re&angulo F D in A F, 
xqualiaTuntre&angulo FDin DA)Ted GE m AC, ad 
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GE in D A, eft vt A C ad I ) A .& AF in A B,ad AF m A G, 
eft vt A B ad A G, id eft AC ad A D. ergo & aggregatum 
GE in A C,&: AF in A id eft AD in A B vel A G in A C, 
& G E in B C, eft ad aggregatbtn GE in D A, & AF in 
AG,ideftCAB rc&anguli ,& quadrati GE,velFD,vt 
ACad AD } vcLABad AG dabitur itaque AG, quare 8c 

A E. 

EfTe autem GE ipfa PC minorem, fic demonftratur, 
eft AB ad AG,vt BC ad GD. atqui AB ipfa AG maior 
eft, ergo & BC ipfa GD niaiorerit.mulro itaque maiori 
ipfoGE "at eandem maiorem effeipfa IK, ita probatur* 
protrahatur IK adN puncfcum in circumferentia ADC. 
eritque DG maior ipla I N, eft enim vt AB ad BC , ita 
AGadGDj&ita AI ad TN, & permutando, vt AG ad 
AI, itaGD ad IN. eft aurem AG ipla AI maior, ergo 
& GD ipfa IN maior erit. & proinde eius dimidium 
ipfo I K maior, ergo tora G E multo maior quam I K, 
quod erat demonftrandum. 

T crtius autem Cafus ex hacfemicirculorum contin- 
gentia eft, quum oblati fcmicirculi in diuerfas partes 
communis bafeos diuergunt. oportet aurem in iiuiufi- 
modi cafu, rc<ftam datam compofita cx bafibus nbn 
maiorem efle. 

Sintitaque fcmicirculi dati ADB infra,atBEC fupra 
communembafin AC.fitquere&adata H. minor ipfa 
AC. diuidatur redta H, fecundum rationem AB ad BC, 
fitque fegmento ipfi AB analogo aequalis re<ftaDB,& 
' reliquo fegmento aequalis fit BE, 

Q™: 



Apollonii redivivi. 




Quon iam icitur eft vt AB ad BC T ita DB ad BE , erit S c 
permutando AB ad DB , vt BC ad BE.funt autem an- 
guli ad D & E fimul redi(dudis nempe redis D A,EC.) 
erunt igitur anguli EBC, DBA,a:quales,&in diredurrc 
erunt DB,BE. quare inter peripheiias BEC,ADB, in- 
tercepta e ftrcda DE, acfangulum B pertinens > ipfique 
H datae aequal is, q uod erat faciendum. ^ 

Effe autem de minorem ipfa a c, manifcftum eft, 
quoniam ab maior eft quam bd, & bc maior quam be, 
ergo & tota a c maior erit tota d e. 

Semicirculi dati fecundo,ita fefe contingere poffunt, 
vt alter reliquum includat,atque hinc triplex iterum ca- 
fus emergit, vel enim intercipienda reda, ad commu- 
nem femicirculorum contadum pertinebit , vel ad re- 
liquum angulum, idque vel maioris , vel minoris femi- 
circuli. in primo oportet redam datam ,bafium diffe- 
rentia non maiorem effe. 

Sint itaque dati femicirculi a d b maior & exterior, 
contingens minorem & interiorem c e b, inpundo B. 
fitquebafium differentia A c, fuper quam deferibatur 
femicirculus aec. & fit reda data H, non maior ipfa ac. 

— - - - B ' 
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aptetur itaque ipfi afc pcripherix,redtaFC,ipfi H aequa- 
lis. ducaturqucredfca afd , lccans circumferentiam ma- 
iorem in D pundto. tum ab angulo b, educatur redta 
bed, intercepta fegmenco de, quod dico rcdte F c,fiue 
H datx, xqualc. 




Quoniam enim in quadrilatero FDEC,(iundtisfciIicet 
C,E pundtis) anguli F,D,E,inlemicirculis,redH funt, 
erit& fce angulus (complementum nempe ad qua- 
tuor redtos. ) redfcus quoque atque adeo parallelogram- 
mum eritrcdtangulum fd ec,& latera oppolitaFC, de, 
aequalia, quod erat dcmonftrandum. 

Determinatio autem problematis manifefta cft:nam 
AC maxima elt earum omnium, qux femicirculo afc 
adaptari poflunt. 

Si ad maioris femicirculi angulum reliquum pertine- 
re debet data redbi , duplex exilbt cafus , vel enim caua 
maioris &conuexa minoris peripheria terminanda cft: 
&tum eadem erit pragmatia qux primi cafus, vt inde 
patet, funt enim de, fg in primi cafus figura aequales:vel 
vtriulque fermicirculi peripheria caua eadem finienda 
erit, quod eodem modo perficietur quo calus fecudus, 
funt enim illic ge, fd xquales, quare eo recurratur. 






Apollonii redivivi. 

Sed iam ad minoris fcmicirculi angulu reliquum per- 
tineat data red a,atque hinc duo cafiis exorietur, nam vt 
fupra, vel caua maioris & conucxa minoris, vel vtriuf- 
que caua pcriphcria , terminanda cft. in priori ca- 
fu , oportet redam datam media proportionali inter 
minoris bafin, & bafium differentiam, non maiorem 
effe. 

Sint igitur fcmicirculi ABC, maior, DEC minor, fc- 
fe contingentes in C pundo. fitque data reda L,non 
maior quam effc media proportionalis inter AD nrN 

fit fadum, duda nempe reda DB , intercep b 

mento EB,ipfi L squalirproducaturque DB,in circum- 
ferentiam maioris lemicirculi in G. & fit dudus femi- 
circulus AFD. critque aggregatum AD in DE, E B in 
AC, ad differentiam AD in DC &EB — ; «* 
ad DE. 



It 
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in DE, aequale re&angulo fd in dc. eft autem aggrega- 
tum fd in dc, eb vel gf in ac, (funtenim eb, gf aequa- 
les,vtpoft demonft rabitur) aequale aggregato GD.inDC 
& gf in ad. & ad in dc, aequale eft gd in DB.eft autem 
gd in db, minus eb velGF quadrato , aequale aggregato 
gd inDE&FDinEB vel gf. atqui gd inDC adGD in db 
eft, vt dc ad d f, & gf in ad ad gf in fd, eft vt a d ad FD, 
vel DC ad DE. ergo & aggregatum GD in DC , GF in 
AD, id eft exdemonftratis AD in DE, eb in ac, eft ad 
aggregatum GD in DE,GF velEB inFD,id cft vt ofte- 
fum elt, ad differentiam AD in DC , & EB quadrati , vt 
DC data, ad DE quaelitam dabitur igitur DE, ex prae- 
miffo lemmate. 



Effe autem GF, EB aequales, fic demonftratur duca- 
turacentro h circuli abc, ad GB: perpendicularis HI 
eruntque GI, IB aequales, eft autem AD ad D F, vt DH 
ad DI, & permutado AD ad DH, vt FD ad DI, & com- 
ponendo AH ad DH , vt F I ad D I , & iterum permu- 
tando AH ad F I, vt DH ad DI, id eft HC ad IE, aequa- 
les funt autem AH, HC, aequales igitur erunt FI, IE, 

3 uare & reliqua: G F, E B, quoque aequales: quod erat 
cmonftrandum. 

Sed & EB minorem effe media proportionali inter 
AD, DC,fic offenditur, eft enim quadratum mediae in- 
ter AD,DC, aequale re&angulo G DB : atqui re tftangu- 
lumGDB, maius eft quadrato G F,vel EB: ergo media 
proportionalis interAD^Cjmaior .eritipfaEB, vel alia 
epiauis fit intercepta. 

In teliquo cafii ex hac dat?, ad minoris (emicirculi an- 
gulum reliquum rabonum oportet recftam daram, ma- 
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iorisfemicirculibafi non maiorem effe,nec media pro- 
portionali inter minoris bafin , & bafium differentiam, 
minorem effe. 

Sititaquefa&um: & repetatur figura proxima, fit- 
que GE aequalis datae M. & etit differentia DC in GE,& 
fpatij quo differunt AD in GE,& AD in GD, id eft AD 
in DE , ad DC quadratum , vt ad ad g d. eft enim ad 
ad fd, vt dc ad d b,& rc&angulum ad in d e, «quale re- 
&angulo fd in dc. eft autem dc in ge, minus dc in fd, 
aequale dc in db: ((unt enim ge,fb, aequales proptet G f, 

EB, aquales, vt fupra oftenfiim eft. ) atqui d c in d B,ad 
DC quadratum, eft vtBD ad DC, id eft ad ad gd. erit igi- 
tur differentia dc in ge, &fpatij quo differunt ad in g E, 

AD in gd, ad dc quadratum, vt a d ad gd. dabitur igitur 
GD. 

Determinatio autem manifefta eft, nam g e, minor 
eft ipla A C , fiquidem & tota g b eadem minor eft, at 
maior eft GE media proportionali inter AD, DC,fiue 
gd, db. quoniam enim quadratum diotae medix,xqua- 
le eft redtangulo fub g d, D B. atqui hoc minus eft qua- 
drato dimidiae GI, ergo multo minus quadrato GE, eft 
itaqueGE di£h media proportionali maior, quod fi pu- 
ffam d cadat inH,vel inter H & C:tumre<ftaGD erit vel 
«qualis, vel maior di&a medica proportionali, quare 
etiam in ijs cafibus determinatio patet. 

Si oblati femicirculi fefe,non tagunt,vcl igitur fe fecat, 
vel non fecat hocque bifariam: v?l enim alter reliquu in- 
cludit, vel neuter, quod fi neuter reliquu includit, vel ad 
eafdcmfunt partes bafeos, vel ad diuerfas. Si adeafdem 
pertinent, duplex orietur cafus: aut enim fegmentum 

B iij ^ 
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datum intercipiendum, erit totum extra vtrumque, vel 
alterum tantum, in priore cafu, oportet redam datam 
non minorem efle parte bafeos , inter datos circulos in- 
x terieda, nec maiorem Tegmento redx edud? ab angu- 
lo ad quem pertinere debet, & reliquum tangentis , in- 
tercepto inter pundum contadus vnius , & conuexani 
reliqui peripheriatn. 

Sint itaque quales expetuntur circuli, AIB, CHGD, 
quorum neuter,reliquum nec tangat, nec fecet, nec in- 
cludat. Sitquc data intercipienda M.fit hocfadum : & 
I H adangulum A pertinens, ipfiM xqualis.fiatqueDE 
xqualisipfi BC, 8c ducatur femicirculus AFE. dico ag- 
gregatum redangulorum AI in AE, IH in BE , ad ag- 
gregatum quadrati IH, & redanguli D AC , elle vt AB 
ad A I. 



ini AE ad AF, vt A B ad AI. & redangulum AF in 
ad. xqualeredangulo AEin AI. & AD in ACxquale 
redangulo AG in AH. fedaggregatum AF inAB,lH 
iA BE, xquale eft aggregato IH in AE, & AG in AB (eft 
enim AF ia AB aequale AG in AB, & HI vel GF in AB, 



Apollonii redivivi. rf 

(funt enim IH GF arquales,quod eodem modo demo; 
lirari poteft, quo ad prunam figuram huius problema- 
tisDE,FG oftenTefunt squales.) &: aggregatum qua- 
drati HI, vel GF, & re&anguli G AH, squale eft aggre- 
gato AF in IH,vel GF,& AIinAG,(eftenim AGin 
AH,squaleIHvelFG,in AG,& AI in AG.)fedeft AH 
in IH, ad AF in IH, vt AE ad AF, id eft AB ad AI, & AG 
in AB ad AG in AI, vt AB ad AI. Ergo aggregatum AE 
in IH, AGin AB, (id eft AI inAE,& IHin B£. ) ad ag- 
gregatum A FinIH,AG in AI, (id eft quadra a ih,& 
re&anguliDAC.) eft vt AB ad AI. data itaque re<fta in 
tercipiendaM, dabitur & AI, ex primo lemmate, quod 
erat qusfitum. 

Quod fi ducaturre&a AKL, tangens circulum CG D 
in L & fccans circulum A l B in K, eile I H , ipfa KL mi- 
norem, manifeftum eft. nam tota A H, tota a l minor 
eft, at ai pars, maior quam A K, ergo reliqua IH reli- 
qua KL minor eft. codemque modo, eft ah maior ipfa 
ac at a i minor quam ad, ergo reliqua IH, reliqua bc 
maior eft. 

Sin in hacfemicirculorum fit'™ , re&a intercipien- 
da, femicirculi ad cuius angulum pertinere debet con- 
uexa, reliqui vero caua peripheria,termineda fit, opor- 
tet reiftam datam non maiorem efle,pofterioris bafe co- * 
tinuata bafium interfegmento, nec minorem Tegmen- 
to tangentis eundem pofteriorcra, ab alterius angulo, 
inter pun&um contingenda?, & conuexam prioris peri- 
pheriam intercepto. i , 

Sintvt prius circuli dati a ib, CHGD ,recftaqucdata 
P. & fit Tadtum quod iubetur,duufta nimirum a g, lia- 

1 ’* . 4 
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bens Tegmentum IG , re<ftx , P, xquale. fiatque DE, x- 
qualis ipfi BC vt prius, & fit dudfcus femicirculus a fe, re- 
liquaque perficiantur vt in priori fchematc.crit aggre- 
gatum rc6tangulorum ae in ai,BE in 1G vel HF, (lunt 
enim xquales,quia IH, GF xquales funt) ad aggregatu 
re&anguli DAC, & quadrati IG, vel HF,vt ab ad ai. 

Eftenimvtfupra,AEinAi,xqualc redhngulo ab in 
af &c aggregatum ab in af,& i g vel HF in BE , xquale 
aggregato hf in ae& a Hin ab. aggregatum autem re- 
danguli DAC, id eft gah,& quadrati ig vel hf, xquale 
eftaggregatoAHinArjAHinIG vel HF,&quadrati ip- 
fius iG,vel hf. fed quadratum hf vel iG,cnm re&angulo 
ah in hf xquale eft re&angulo hf in fa . ergo aggrega- 
tum gah, vel dac, & quadrati ig, xquale elt aggregato 
HFinFAj&AHinAi.eftautemvtTupra HFin AE,ad hf 
inFA,vtAEadFA,velABadAI.& AH in AB,ad AH in- 
AB,ad A Hin Al,vt AB ad AI. ergo& aggregatum hf 
in AE & AH in A B,(id eft AE in AI,& BE in IG vel HF.) 
eft ad aggregatum HF in FA,& AH inAI r iidcft adre- 
dtangulum DAC, & quadratum IG vel HF. ) vt ab ad 
ai. dataigiturIG, velP re<fta,dabitur & ai quxfita. Efte 
autem B D maiorem ipfa I G , fic oftenditur. ducantur 
NO,NL perpendiculares ipfis ag,AL cx centro N, 
circuliCHGD. &eritBN maior qualO, & ND quam 
O G. ergo totaB D, tota IG maior eft. & I O maior qua 
KL, eft enim AK ad KL, vt AB ad BN, id eft , AI acti O, 
& permutando AI ad AK,vt IO ad KL.eft autem AI 
ipfa AK maior, ergo & IO , ipla KL maior erit : & pro- 
pterca I G ipla K L multo maior- quod erat demon- 
ftrandum. 

^ Quod 
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Quod fi in diuerlas bafeos partes diuergantdati (e- 
micirculi fefenec tangentes , nec fecantes, quorumque 
neuter reliquum includit, duplex quoque nafceturca- 
fus : aut enim vtriufque caua,aut vnius caua, reliqui vero 
couexa peripli eria,intercipieda eft,&datare<fta.in prio- 
ri, oportet re&am daram aggregato bafium, & inter 
(egmenti, non maiorem efl'e,nec minorem rc<fta, ab 
vnius angulo reliquum tangente, intercepta inter pun- 
&umconta£fcus, & canam reliqui peripheriam.. 

Sint igitur dati femicirculi B KI, CF G D, dataque re- 
dtaM.&fitfa&um. du<fta nempe re<fta KIG, ad angu- 
lum I pertinens, aequalis datae. Fiat ipfi BC aequalis DE, 
Itemque BI, LE, & IC , D L aequales , ducatur- 
que lemicii culus IHE.& erit differentia re&angulorum 
IL in kg,& IE in IG, ad re&angulum BI in 1C, vt I D ad 
IG. 




Eft enim kg in i l, aequale kg in IE, minus kg in LE, vel 
BI. fed IE in ltG, minus IE in IG, eft IE in ki. hoc autem 
aequale eft ipfi BI in IH. ( eft enim BI ad ne,vt IE ad IH.) 
&BIin iH, minus bi inKG,eftBI inIF. (funt enimkF, 
GH aequales, vt poft oftendetur, & propterea k g, FH. 
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ergo IH aequalis erit compofitx ex kg & IF.)atqui BI in 
IF,adBIin ic, eftvt if ad ic,idcft iDad ig. ergo il 
inkG,minusi EinIG,cftadBI inIC,vtIDadIG,quod 
erat dcmonftrandum.hinc ex lemmate prxmiflo, dabi- 
tur fegmentum I G. 

Efle autem aequales KF, GH, fic demonftratur. a cen- 
tro P femicirculi CGD , ducatur perpendicularis P 
eritque 1P ad I Q_j.vt PEad QH,vel BI ad ik.&co- 
ponedo BPad kc^vt PE ad qh.& permutando, BP ad 
PE, vt kojid qh. funt autem ex conftru&ione xquales 
BP, PE, ergo & kc^, qh xquales quoque erunt.funt au- 
tem & FQ^qg xquales, ergo &:reliquxKF,GH, xqua- 
les quoque erunt, quod erat demonftrandum. 

Sed &: k g minorem efle ipla B D , manifeftum eft. 
nam ki minor cft: quam BI, & IG quam 1 D , ergo & to- 
ta KG, tota B D minor erit. fimilitcr, tk eadem kc ma- 
ior cll quam NO. (du&a nempe rc&a N IO, tangen- 
te circulum COGD,in o pundlo.) ell enim ki maior 
quam NI, & IG quam I O. Ergo & tota kG maior erit 
quam tota NO. 

In reliquo cafu ex hac fcmicirculorum politione, 
quum nimirum re&a data,caua, femicirculi ad cuius an- 
gulum pertinere debet, pcriphcria,& reliqui conuexa 
terminanda cft , determinatio maximi & minimi non 
eft cani obuia,quam in luperioiibus experti fumus, qua- 
lem vero, prxfens demonilratio fuggeiit,poft analyfin 
vide. 

Sint dati femicirculi AEB , CKD,dataqucrc&a M. 
& fit fadhim. ducta Icilicet re£t.i E B F xqualis datx,& 
fiat legmcncoBC xqualis DH rc£ta. ducaturque iemi- 



s 
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circulus BLH. tum reda perpendicularis ex ceutro G, 
circuli CFK D,in redam EBF pro tenfam in Lpundum, 
inperipheriaBLH,quxfit GI. eritque difFerentia BH 
inEF, &AHinBF,adABinBD,vtBCadB.F. 




Eft enim AHinBFxqualeipfis ABinBF, &BHinBF, 
at BH inEF, minus BH in BF, eft BH in BE,ideft AB, 
inBL,(eftenim ABadBE,vtBHad BL.)fedABin BL 
minus ab in bf, eft ab in fl, vel bk. ( fune enim BF,kx ae- 
quales, quoniam Bi,iL,itemque fi, lk, aequales quo- 
que fune.) at ab in Bk, ad ab in BD,eftvt Bk ad BD,vel 
BCad bf. Ergo difFerentia redangulorum b h in ef, &c 
&AHinBF,eiladABin bd , vt b c ad b F,quod erat de- 
monftrandum, ex demonftratis igitur danitur b f. 

Hinc omnibus ipfi a h applicatis , oportet latitudi- 
nem ortam ex applicatione bh in EF,non minorem efTe 
dupla eius, quxpoteft redangulum ex latitudine orta 
«x applicatione ab in bd, in redam bc. tum altera ex- 
tremarum ( diuifa nempe priori latitudine ita, vt dida 
reda inter eius partes media fit proportionalis.) maiore 
quidem quam B c, at minore quam eft tangens a pun- 
do B, inter B,& pundumcontingentix in circumfe- 

C ij 
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rentia CKD, fublata cx rc&a data M, reliquum Teg- 
mentum, minus eflfe debetre&a AB, at maius Tegmen- 
to di<ftae tangentis inter B pun<Stum,&:cauam femicir- 
culi AEB pciipheriam 3 alioqui di&are<fta, intercipi non 
poteft. vt ex demonftratis patet. 

Quum circulorum TeTe nec tangentium, nec fecantiu, 
alter reliquum includit, aut re£ta data intercipienda, ad 
maioris femicirculi angulum pertinebit,autad minoris, 
&ex vtroque bini cafus deriuantur, ex priori quidem, 
vel re&a data caua maioris & conuexa minoris circum- 
ferentia terminada eft: vtinfuperioripenultima figura* 
retfta G H. vel vttiufque caua peripheria contineri de- 
bet : qualis in eadem eft re<fta F H. in huiuftnodi femi- 
circulorum politione, aut(repetita figura iam di<fta) de, 
ipfa CI minor, aut maior, aut eide aequalis eft.fi minor, 
petatur prioris caftis pragmatia ex nono caTu, sut enim 
illic IH,GF squales, fi maior, operaberis vt in eadem fu- 
periori penultima figura, fa<fta nimirum BC,ipfi DE 
aequali, funt enim illic kF, GH aequales, vt oftefum eft. 
quod fi aequales fuerint 1C, DE, aequales quoque erunt 
IF, GH, quod in proxima praecedente figura probatum 
eft, indidemque &: reliquo quoque cafui fatisfiet. 

Iam ad minoris femicirculi angulum pertineat data 
re<fta,fintque dati femicirculi AFE,BGD. vnde duo ite- 
rum oriuntur cafus, aut enim maioris caua , minorifque 
conuexa, aut vtriufque caua peripheria finienda eft da- 
ta re<fta. fit itaque pro priori , datare&aM. acprimu, fit 
DE minor quam AB, & tum oportebir datam redtam, 
media proportionali inter ab , be non maiorem effe, 
jiecre&a £)E minorem. 
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Sit igitur fadtum, dudta nimirum redta bGF , habens 
fegmentum GF,ipfi M aquale. fitque maioris femi- 
circuliceutrumN. SdpfiND fiat aequalis Nk, ducatur- 
que femicirculus kLB,interfedhis a reda FG B,( procen- 
fa in circumferentiam maiorem, in I pundtum) in pun- 

€to L. eritque differentia aggregati bD in BI,KB in GF, 
&redtaguli GF in BD, adredtangulum Ab in BE,vtre- 
dfca KBadBI. 



Sunt enim primum GF, IL aequales , dudta enim a 
tro N, ad redtamlF perpendiculari N 0,eft kB 
vt LB ad BO .& componendo,KN ad LO ,vt BN ad B O, 
id eft ND ad OG,& permutando KN adND,vt LO ad 
O G . funt autem ex conftrudtione KN ,N D aequales, er- 
go & L0,0 G aequales quoque erunt , igitur & reliqua: 
IL,GF. Iam BD in BI,minus BD in GF, vel IL,eft BD in 
LB. hoc autem aequale KB in BG. (cft enim B D ad BQ, 

• C iii 
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vrKBadLB.^fedaggregatumKBinGF^B in BG,id 
eftkBinBF,eltad AB in BE,id eltIBinBF,vtKBad ib. 
ergo differentia aggregati bd in bi, kb in GF, &rectan- 
guli GF in bd, eltadredangulum ab in be, vt reda ks 
ad rectam ib, quod erat demonllradum. datis igitur fe- 
micirculispofitionevtfupra,redaqueM, dabituriB,ex 
dcmonltratis. 

Effe aurem reda GF minorem media proportionali 
inter ab, BE, fic offenditur quadratum mediae inter AB, 
BE, aequale clt rcdangulo I b F , hoc autem maius qua- 
drato I L, vel G F, ergo & media proportionalis inter 
AB,be maior quoque clt quam GF at cade GF vellL, 
minor eff quamDE vel a a: quoniam totali , maior eff 
tota Ba,$c pars,nnnorparte Bk: ergo reliqua LI, re- 
liqua AK maior erit. 

Quod fi AB, DE fuerint xquales, aequales quoque 
erunt IB, GF, dataque interponenda, media proportio- 
nali inter AB, BE maior efle no debet, nec reda A B vel 
DE,minor.quod vlteriore declaratione non indiget. 

Sitiam DEmaiotquam AB, &fit data reda M. de- 
terminationem vide infra analyfin. fitque fadu, duda 
fcilicetreda bGF, habens fegmentum GF, aequale da- 
tx M. fiatque AC aequalis ipfi D E. & ducatur femicir- 
culus BHC,fecansrcdamBGF, inH pundo,proten- 
daturautcmBH GF reda, in I pundtum in circumfe- 
rentia maiore AFE , eritque differenda rectangulorum 
GF in compofitam ex BD,BC,& BD in lB,adrcdangu* 
Ium AB m BEj vt reda BC ad IB redam. 
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Sunt primum IH,GF squales, quoniam ei conftru- 
&ionc funt AC, DE squales, & reliquar CN,ND,ex 



~ ~ — ; 1 ; ' i ~i * 

NO,DG.)vnde&reliqus IH,GF squales: cil autem 
IH vel GF in BD, minus IB in BD, squale BH inBo> 
- lioc autem squale eftBG in BC. (eftenimBD adBG, 
vtBC ad BH.)at aggregatum BG in BC,& IHvel GF 
in BC, id eft BF in BC, cftad AB in BE , id cft IB in BF, 
v t BC ad IB : ergo differentia I H , vel G F , in compofi- 
tam ex bd,bc,& bd in iB,ell ad redhngulum AB in BE, 
vtrcdla BC, adieram IB, quod erat demonllrandum. 
dabitur igitur ex prsmiiTis legmentum IB. 

Hincipfi bd applicatis redtangulis, GF in compofi- 
tam ex bD,bc, & ab in b e, oportet latitudinem prio- 
rem, non minorem eflc dupla redis qus potcft rcdtan- 
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gulum ex latitudine pofteriore, in rc&am bc. tum aTte- 
.aextr emarum non minore ipfa AB, nec maiore media 
proportionali inter /\b,b E,fublataexre<ftadata,reliquir 
lcgmentu, ipfa BC maius effe non debet. Alioqui reda 
datainterponinonpoteft,vt ex demonflratis liquet. 

Reliquus calus ex hae femicirculorum politione eft^ 
quum data re&a,vtriufque caua peripheria intercipien- 
da venit : qualis in figura prxcedenti recta I G. hic autem, 
cafus, vt& fuperior, pro diuerfa ratione DE, ad B A, di- 
uerfas admittit & factiones, & determinationes. 

Repetatur itaque primu pixmiffa figura, in qua D E, 
ipfa AB minor eft.fitquefa&um, reda nempe ig fit x- 
qualis darx M. oportet autem re£tam datam ipfa a d 
non maiorem,nec media proportionali inter ab, b e mi- 
norem efle. erit itaque tum , differentia re&anguli BD 
iniG, &fpatij quo differunt kb in ig, & *b in iB,.id efl 
ATBin5G,adredangulumAB in BE*Vt flDdata, ad L* 
qnxfiram. 
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Eft enim KB in BG, aequale BDinLB.(namcft bd a d 
BG,vc^BadLB.)&BDin IG, minus BD inLfl,eft bd. 
in aF ( oftenfie funt enim 1L,GF xqualesO eft autem bt» 
in BF,ad IB in BF,id ell AB in BE, vt BD ad IB, ergo dif- 
ferentia redanguli BDin I G , & Spatijquod. differunt 
KB in IG, &c KB in IB , eft ad redangulum AB in B E* 
vt BD data, ab IBquxlitam. dabitur ignurIB. 

Effc autem I G minorem ipfa AD,manifeftum eft. 
nam tota AE, maior eft tota IF, & GF maitfr quam DE„ 
vt oftenfum eft.Ergo reliqua IG,rcliqua AD minor eft. 
Eft autem eadem maior media proportionali inter AB, 
BE, eft enim huius quadratum, aquale redangulo IBF, 
atqui quadratum I G, maius eft redagulo I BF,.eft enim, 
maius quadrato dimidix IO, ergo & reda IG, fiue qu£- 
cunque alia fit intercepta , media inter AB , B E maior 
4 erit. 

Quod fi AB, DE fuerint xquales,pragmatia & deter- 
minatio obuix funt & faciles, erunt enim IG,BF xqua- 
les, quare iureomittiturhic cafiis. 

Reftat cafiis in quo DE maior eft quam AB. repetan- 
tur itaque ea figura, fintque oblati quales ifthicfemicir- 
culi AF E, BGD. & quoniam illic oftenfie funtIH,GF 
xquales,fada AC ipfi DE xquali, erunt quoque HF, 
iG xqualcs, quomodo autem intercipiedafit reda H F„ 
xqualisdatx, adpundum B pertinens 1 , ibidem often- 
fum eft : quare pro huius cafusquuin fadione, tum de- 
terminatione eo recurratur. 

. Secent ieiam (emicirculi oblati & tum reda inter- 
cipienda, vel ad angulum Tegmenti communis vtrique 
femicirculo,pertinerepoteft,velad reliquum: fi hoc, 
" ; D 
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vel rc&a data terminanda elt extra vtrumque , vel alta- 
rum tantum , vel intra Tegmentum vtrique commune 
tota continecur. 

Sint jgitur primum cirdili fefe TccantesAF C, bigi. 
fitque redta data M, intercipienda extra vtriulque peri- 
pheriam caua, vel inter vtriulque peripheriamconue- 
xam, pertinearque ad angulum A. oportet autem da- 
tamredlamnonmaiorem clle tangentis Tegmento ab 
angulo A, intercepto inter pundEum contingentia: in 
peripheria Blot, &conuexum af cperipheiiam.fitfa- 
d'im, intercepta nempe rcdba fi #qualisdataeM,&:ad 
angulum A pertinens, fintque arquales BC , DE, & du- 
catur Tcmicirculu s AHD , & Tccet redh a f i circumfe- 
rentias BGf,AHD,in pungis I,G,H.eruntque primum 
rcdtac fi, gh aequales. nam fi a centro L, circuli, bige, du- 
catur perpendicularis ln, inrcdtam ic,erit vtCLadLD, 
ita F N ad N H. &proptcrea FN, NH aequales, atqui, 
NI,NG quoque aequales funt. ergo &: reliquae FI, GH. 
dico iam cfie aggregatum A F in A D, FI vel, HG in 
CD. ad aggregatum FI vel GH quadrati, & redEanguli 
Attin AE,vt ACad AF. 



enim A D ad A H, vt AC ad AF. & redhngulum AC 
in AH, aequale redtangulo AF in AD. Scrcdbaiigulum 
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AB in AE, xqualeredtangulo AG inAI.fed aggrega- 
tum redtangulorum AC in AH, & HG vel F I in G D, 
eftxquale aggregato GH vel FI in AD &: AG in AC. 
(eft enim AH in AC, aequale redtengulis A G in AC, & 
GHin AC.) & aggregatum redanguliGAI,& quadra- 
ti GH,vel FI, eft xquale aggregato AH inGH vel FI, 
& AF in AG. (eft enim AI in A G , aequale re&angulis 
af in AG, &FI in AG.) fed GH vel FI in AD, ad GH in 
AH, eft vt A D ad AH ( id eft AC ad AF . & A G in AC, 
adAGin AF,cftvt AC ad AF.ergo aggregatum GH 
in AD. & AC in AG, id eft AC in AH, v el AF in AD Sc 
HG in C D,) ad aggregatum quadrati G H, vel Fi, & re- 
dhnguliGAi,id eft E AB, eft vt AC ad AF,quod er^t de- 
monftrandum. dabitur igitur AF. 

Eflfe autem FI minorem fegmento tangentis didto, 
fic docetur: eft enim tota tangens, maior tota AI,& 
Tegmentum tangentis intra circulum AF C, minus Teg- 
mento AF. ergo reliquum tangentis , reliquo fegmen- 
to FI, maius erit. 

Si extra alterum tantum datorum femicirculorum, 
terminanda eft data redFa, erit illud, vel extra circulum 
ad cuius angulum pertinere debet, vel extra reliquum, 
fi prius,vel tota continebitur intra reliquum circulum, 
velpars tantum, hoc autem vtin proxima prxcedente 
figura,redaFG,ad angulum A pertinens. 

Repetatur itaque eius conftrudho. fitque interpofi- 
t* redh f g , xqualis datx, ad angulum A pertinens, eft 
autem hxc non minor fegmeqjo tangentis circulum 
BGE,ab angulo A edu<ftx,interpun<ftu cota<ftus,& con- 
icam circuli AFC peripheriam comprchenfo: nam du- 

D ij' 



2.8 SvPPLEMENTVM 

pium ilbusfegmeti minus eft ipla,FH, ergo eius dimi- 
dium minus ipfa, f n, & proinde multo minus ipfa f g, 
nec maior, fegmento re<ftae ab angulo a edudheperco- 
munes circulorum fc<ftiones,(funt enim illae in eadem 
redh linea cum A Pun&o,fi quidem fi, GH,femper funt 
aequales, vt oftcnlum eft.) inter conuexam circuli ad cu- 
ius angulum pertinere debet, Sc reliqui cauamperiphe- 
riam intercepto, erit iam aggregatum A D in af, CD in 
fg vel IH,(ex prarmilfis enim funt fg,IH xquales)ad ag- 
gregatum redtanguli E A B, & quadrati fg, vt AC ad ap. 

Eli enim AD ad AH , vt AC ad af. & redtangulum 
AD in a f, aquale re&angulo AH in A C,& aggregatum 
A c in ah, Sc cd in fg, xquale eft aggregato p g, vel i H 
inAD,&Aiin ACiaggregatum autem re&anguli EAB, 
id eft gai,& quadrati fg ve] ih, aequale eft aggregato 
ai in af. Ai in fg,& quadrati ipfiuspc, vel iH,lcd qua- 
dratum ih vel fg, cum reftanguloAi in ih, aequale eft 
re&angulo ih in ha. ergo aggregatum cai, vel eab &c 
quadrati fg. aequale eft aggregato ih in ha, &: a i in a f. 
eft autem ih in ad, ad ih in ha, vt ad ad ha, vel ac ad 
af. & a i in ac ad a i in a f,v t a c ad af. ergo aggregatum' 
jh in ad, ai in ac, ad aggregatum min ha, &aiiiiaf,' 
eftvt AcadAF,ideftvt oftenfum eft, aggregatum ad 
in af, & cd in fg, ad aggregatum re&anguli eab 
quac}ratiFG,eft vt ac ad AF.quod eratdemonftraduni:' 
data igitur fg, dabitur & af. 

T erminenda fit iam data re<fta ytroque drculo , ita vt' 
tota fit extra cum , ad cuiusangulunVpertmcre debet, 
fed reliquo tota includatur. 

. Sint igitur circuli fefe fecantes, ahc, B1FE. re&aque 
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<dataM,qus fcgmeto bafeos alterius, (ad cuius nimirum 
angulu non pertinet) reliquo a fegmeto communi, non 
maior cfle debet, fit duda reda Ap/ecans circumferen- 
tias datas, in pundis i , h, f. fitque hf reda: dats M , s- 
qualis, & fiatipfiBC squalis de, ducaturque perpendi- 
cularis dg, in redam AF.eruntque primum redx ih* 
gf, squales, nam a centro L, circuli BIF E, ducatur alia, 
in eandem perpendicularis qus fit LN. erunt NH,N G, 
itemqueN i,NF, squales, quare &reliqux GF, IH. di- 
co iam aggregatum a c in hf, a c in a i, a d in hf, efle ad 
ba inAE,vtreda ad, adAi redam. 




Eft enim aggre- 
gatum ac in AI, 
AC in HF, vel 
IG , (funt enim 
?quales,quialH, 
GF, squales sut, 
vtoftenfum eft. Januale AC in AG, &ACin AG ,s- 
quale AH in AD(eft enim vt AD ad AG, ita AC ad A H.) 
led aggregatum A D in AH, AD in HF, eft AD in AF. eft 
autem AD in AF ad AF in AI, (id eftEAB ) vt AD ad AI. 
ergoaggregatumcopofitsex ACA: ADin HF,& AC 
in AI, eft ad E AB, vt AD ad AI. dabitur igitur AI. 

Eft autem HF minor quam CE, quoniam CD ma- 
ior eft quam HG, &: BC quam IH. ( nam tota AC , ma- 
ior eft tota A H,& AB pars, minor parte AI, ergo reli- 
qua BC, reliqua IH maior erit.) &proptereaBD,maior 
quam IG, id eft cx conftrudione CE maior quam HF. 

Quod fidatareda^ tota intra circulum ad cuius an-, 

D iij 
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gulum pertinere debet, terminatur , erit vel tota extE» 
reliquum, vel pars tantum, atque horum duorum ca- 
fuum, eadem eft operatio, & determinatio, qua: in an- 
tepenultimo , & penultimo proxime procedentibus, 
funt enim illic , in circulis AHD, BIGE, { quales hi cafus 
requirunt)reda:GH,lH, redis FI,FG,a:qualcs. quare 
eo recurratur. 

Si reda data fpatio vtrique femicirculo communi,in- 
cludenda eft, vtin fuperiori figura reda IH ,ad angulu 
A pertinens, oportebit redam datam M, communi ba- 
fiuminterfegmento, non maiorem efle. 

Repetatur itaque figura proxime procedens, & fit 
fadum. critque aggregatum ad in ah, & m in AC, ad 
redangulu AB in AC,vt AEad AI. eft enim aggregatu 
AD in AH , ih in AC , .xquale aggregato C D in A H, 
& ACincompofitamex AM&IHvel GF. fedredag- 
gulum CD in AH, aequale eft redangulo AC in H G. 
(funt enim proportionales CD,HG, & AC, AH.) cr- 
g° aggregatum A D in A H, & I H in AC, xqualc eft ag- 
gregato AC in HG, & AC in compofitam ex ah, GF, 
id eft redangulo ex a c in af. fcd redangulum a c in 
AF,adredangulum ACinAB, eftvtAF ad AB, id eft 
A E ad AI. ergo aggregatum redaguloru AD in AH,ih 
in AC,id eft A D in AI, A D in ih, ih in AC,eft ad reda- 
gulum AB in AC, v t AE ad AI. quod erat demonftram- 
dum. data itaque ih, dabitur & AI. determinatio often- 

fa eft, in cafu proxime fuperiori. 

Si ad anguium Tegmenti communis vtrique femicir- 
culo,perrinetdata reda : poterit tota terminari intra, 
extraue circulum ad cuius angulum pertinere debet, vel 

u~ 
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partiin extra, partim intra eundem, fi primum, debet 
data reda non maior effe, Tegmento baieos Tcmicirculi 
intra quem continetur , reliquo a communi inrcrfeg- 
tnento. fint itaque dati fenucirculi fele interfecantes, 
ADLB,MDF C, dataque redaZ.&fic dudareda MLF 
habens Tegmentum L F, aquale data: Z. fiat ipfiBC ae- 
qualis GA, & producatur FL M quantumlibet in H,ei- 
qucperpendicularisfitGH.&exceiitroE circuli ADB, 
eidem quoque perpendicularis fit EI. erunt primum 
hk, LF xquales, lunt enim GE,EC. xquales ex conftru- 
dione. & EM ad MI,vt MC ad M F, & componendo 
ECadIF, vtMEad MI, id eft EGad i h. & permutan- 
do EGadEC,vt iHadIF.fiintautemEG,HC xquales, 
ergo &ih,IF. at IK,IL xquales quoque .Tunt,ergo & rc- 
liqux hk, LF. dico kim differentiam aggregati redan- 
gulorum GM in ML, GM in LF , & redanguli MC m 
LF, effe ad redangulum AM in MC, vt MB ad ML. 



M a 



Eft enim GM in MF ( id eft GM in ML, & GM in LF. ) 
xqualeredangulo hm in MC.( eft enim vt MCad MF, 
itaMG ad m h. ) fcd hm in MC , minus LF in MC, eft 
KM iii MC. atqui KM inMC,eft ad AM in MC,vt KM 
ad AM, id eft MB ad ML. ergo differentia aggregati re- 




32- S vmEMENTVM' 

dangulorum G M iii ML,GM in LF, & redanguli MC 
in LF,cit ad redangulu A M inM C,v t MBad ML,quod' 
cratdemonllrandum. data itaque LF, dabicur &ML. 

Eli autem LF minor quam BC. quoniam tota MF, to - 
ta MC minor e ft, at ML maior quam MB, ergo reliqua 
• • LF, reliqua BC, minor, quod fi pundum M cadat in E 
r -centrum, tum erunt MB, ML xquales,& remanebit fi- 
; militer LF minor quam BC. at fi M pundum vitra cen- 

V - trum E ceciderit, tum dudis perpendicularibus ad pun- 

da L,F, inipCim LF redam, ollendetur Tegmentum 
ipfiusBC didis perpendicularibus comprehenTum,efle 
maius ipfaLF reda, ac proinde totam BC multo maio- 
.lemeflc. 

Sir iam data reda, tota extra circulum ad cuius angu- 
lum pertinere debet, terminanda, 6 c inclinanda in par- 
tes didi anguli, ita vt fit citra communem fcmicirculo- 
rum,interfedionem: in hoc cafu data reda , minor efie 

• debet media proportionali , inter Tegmenta bafeos le- 

• micirculi,in cuius cauaperipheria terminatur. 

Sint igitur quales quaeruntur circuli AIC,BKD. da- 
taque reda Z. & fitfadum ,duda nempe redaKIC, i 
hab ens Tegmentum Kt, aequale datat Z. fiant vt prius 
AB , DF «quales. '&c ducatur perpendicularis a i, in re- 
. dam KC. tum EL ( exE,centro circuli BKD.) & FG in: 

- eandem quoque produda in Hpundu,in ciptumferc- ■ 
tiaBHD, perpendiculares, erunt primum KI,gh xqua- 
les,eft enim AC ad C I, vt CE adCL, & componendo, 
permutandoque AE ad IL,vt CE ad CL,id eft EF adLG. 

& iterum permutando AE ad EF, vt 1L ad LG. fiint au- 
tem AF^E F,xquales. ergo & LL,.LG xquales quoque 

erunt. 
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erunt. atqui KL,LH,:equalcs fune, ergo &c reliqua: KI, 
GH. Iam dico aji^regatum KI in CF, CF in C I , K I in 
AC, cfle ad differentiam BC inCD,& KI quadrati, vt 
ACadCI. * 



Eft enim CF 




GH in C A, 

cft CH in C A. ergo KI in CF, CF in CI , & AC in K I 
fimul,a:qualiafilntduobus,KI inCF,&CHinCA :at 
KC inCH, id eft BC in CD, minus KIquadrato,eft ag- 
gregatum 1C in CH, &KI in CG.cft autem KI in CF, 
adKiinCG,vtCFadCG,&CHinCA,ad IC inCH, 
vtCAadCI,ideftCF ad CG. ergo aggregatum ki in 
CF, CH in C A, id eft ki in CF , CF in CI , & kl in A C, 
eftad aggregatum ki in CG, IC in CH,( id eft differen- 
tiam bc in CD, & ki quadrati) vc ac ad ic: quod erat de- 
monftrandum. data itaque ki, dabitur & ic. 

Determinatio raanifcfta eftmarn quadratum media: 
proportionalis inter BC,CD,a:qualc cft reiftangulo fub 
kC, CH, hoc autem quadrato ki maius : ergo & di<fta 
media proportionalis, ipfa ki maior erit. 

Sed vlterius procurrat re<fta intercipienda, &caua v- 
triufque peripheria, citra, vltraqtie femicirculorum co- 
munes interle&iones finienda fit, qualis in figura pro- 

E 
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xime antepenultima ,rc<fta kf. 

Repetatur eiufdem figurx conftru&io, fitqucXF in- 
terpoli ta, rc&x data: Z xqualis,qux quidem maior efTc 
non debet rccfta AC, ncc minor re<fta , per altera fe<ftio- 
num, & diiftum angulum tranfcunte, ljfdem circumfe- 
rentijs terminata, erit igitur diffcrctia GC in KF, & GM 
in M F, ad differendam kf quadrati, & MB in MA,vt 
MC adMF. EftcnimGCinKF, 

xquale re&angulis 
GMinKF,&MCin 
kF, & g m in kF x- 
C quale eftre&agulis 
CMinMF,i. HMin 
mc,&GM in Mk. 
atqui differetia ag- 
gregati HMin MC, GM inMk,MCinKF,& hm in 
MC,eft aggregatum GM in M k,& MG in kF, differen- 
tia vero KF vel hl quadrati, &MLinMk,eft aggregatum 
xFvel hl in hm, &MLinMF.(vt poftoftendetur; &eft 
aggregatuniGM in kvi, mc in kF, vel hl , xquale aggre- 
gato GM in KM, MC inHM, mc in ML, & MC in hm 
xquale GM in Mf, erun t ergo GM in km,mc inKF,x- 
qualiaGMinkM, GMinMF,(ideftGM in kF.)'& MC ia 
ML.atquiGMmkF,ad KFinHM,eft vt gm ad hm. & 
MC in ML,ad ML in mF, eft vt mc ad mF( id eft GM ad HM) 
ergo & aggregatum gm in KF, mc in ml (id eft vt often- 
fum eff, differentia GC in kF, & G M inMF.) eftadag- 

f regatura kF in H M ,M L in M F. (id eft ad differentiam 
Fquadrati> &BM inM \.) vtMC ad MF.quoderat 
demonftjandum, data itaque Z, dabitur & M F. 

Eife autem differentiam kF quadrati & repaguli MJJ 
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in M A,id eft M L in Mk, squale aggregato kF in HM,& 
MLin mF, ficoftenditur,eft kF, vel HL quadratum, x- 
quale re&angul is ml inHL,&HMin HJL velKF.fcdL:M 
in H L, minus M L in m k, eft ml in mf. (funt enim squa- 
les Hk, lf.) ergo differentia KF quadrati, & rePanguIi 
mb in m A, eft aggregatum kFin hm, &ml inMF. 

Eft autem kF ipla AC minor, nam LF minor eft qua 
BC, vt fupra oftenfum eft,& kL ipfa AB non maior,er- 
go tota kF, tota AC minor erit, maior vero efteadem,, 
rePa per alteram fepionum, &defignatum angulum 
tranfeunte, diPis peripherijs fiue circulo ADB inclufa, 
eft enim KLrePa, ea lemper maior, nifipunPum m in 
centrum circuli AkB cadat, fiquidem angulus LMB,mi- 
nor eft angulo dmb. 

Sin autem data repa, caua vrriufquc circuli periphe- 
ria claudenda, citra communes vtriufque fepiones in- 
terferenda fuerit, qualis in proxime antepenultima fi- 
gura rcPa IH, talis inftitui poteft analy fis, vnde eruetur 
qusfitum. 

Repetatur diPa figura: eri tque differentia repangu- 
li AC- in IH & fpatij quo differut CF in IH, CFin CH, 
(i. CF inCIOadre<ftangulumBCinCD,vt ACadCH. 

Eft enim vc 
fuprarepa- 
gulum CF 
mCI, aqua- 
le repagu- 
lo ac in cg. 
atqui AC in 
IH, minus, 
£ ij, ‘ 
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ACinCG,cfta;qualeredangulaAC in KC.cft: autem 
AC in kC,ad kC in CH,id eit BC in C D, vt AC ad CH. 
ergo differentia rcdangulorum AC in,IH,& CF in CI, 
(iifeit CF in IH, minus CF in CH ) cft ad redangulum 
B C in C D ,vt A C ad C H: data itaque I H : dabitur & CH. 
debet autem data reda no maior die reda per alteram 
ledionum &delignatum angulum tranfcunte,ijfdem 
peripherijs terminata , nam vt prius, ea maior eftipia 
kCH nifi puncta, C, E, coierint, nec minor media pro- 
portionali inter BC,C D, quoniam quadratum HI, ma- 
ius clt redangulo HCK. 



Uc mihi hic obijce / a^ltpylcu,fi cujus aliquos fingulares alioqui 
plures dimfi.nl cnimfi£lnm quia refluendo m diuerfas incidi aqua- 
tiones. exterum methodum generalem regrediendi ad eorundem 
omnium , harumque demonjlntiones , dijcat analyjla tx 

primo meo prxmijfo lemmate. 
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Praitice. 




NOBILISSIMO. 

PR VD ENTISSIMO. 

AC OPTIMO, DOMINO SVO, DO- 

MINO MaRTINO Rvzfc', EqviTI AVRA- 
to. Domino a B ea vliev , Longiumeau, Cham- 
peaux , Prezay , &c. Ordinum equcftrium Regis 
Chriftianillimi magno qusftori, MccaIlifodin?rum 
Gallia: magno prsfc<5to,eidemque Regis Maifftati 
apcnitioribusconfilijs, & a Iceretis primo. 




j I generi* nobilitas non nifi virtute perficitur , 
\ quidni virorum omnium nobilifiimum te dixe- 
rim f (vir omni nobilitatis (y virtutum genere 

'■? ornati (fime) fifcelices, non nifi dies vltima , & 

extremum Jenium arguunt, cur nonfcelicijfimum ? pietatem , 
quinquaginta amplius anni , pace belloquetranfatfi, te- 

fi entur : quibus nec imminentia pericula , publica fiue priua- 
ld, necejfrenis licentia militaris , impia caftra, ne vel 
diemvnum ,fiacrofanSlam itftrvfryliu, tibi ( nifi agro fiortafife) 
interrupere, fidem in principem & patria, bellorum ciuilium 
incendialoquantur : quibus mifer e deformata,®* internecioni 
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proximi hacrepubhcd,tu non defperata cum pluribus falute, 
illos dcferuifii ,fed fpe rebus afflictis maiore , 'virtute tantis 
cladibus fuperiore , ijs continenter adfuijli. fortitudinem, 
• pericula qua: fortiter adtjfli , ac fuperafi : magnanimi- 
tatem , labores quos conflanter pertulifli : prudentiam , 
fuprema munia quibus fumma cum laude fundus es , pro- 
dicent. antexEla fic vita fatus inconcuffus , debitaque 
ei gloria, felicem te proclament. Ego comitatem & beni- 
gnitatem erga metuam hic memoro , qua tanta funt , vt & 
hocipfo quoque gener 
virtus omnis in arda efl , & aduerfa ; ita comitas in tenues, 
benignitas in egenos, maxime fplendefcit . fed ineo, quum 
genero/ fimus fffi eximice indolis pronepos , Antonivs 
Rvr e ab Effat ( proles haud inficienda parenti ) wpytlr pa- 
rcntaltm partim perfenfit, quod animum ad honefia natum, 
bonis etiam artibus infirui volueris, quo fremius ac certius 
in arduo hoc & accliui virtutis tramite, vefiigia ponat : tum 
ego hocpotiffimum munere, quicquid fiuead famam , /tue ad 
felicitatem ffterare potui , a te benigne concejjum percepi, li- 
cet tuo magis exemplo , quam vilis aliorum prxeeptis fiue mo- 
nitis, per hunc paucis tritum callem ducas, ducemque ille fuum 
adeo folicite in/equitur, vtiam in ipfo renafeentemte ,pofita 
illa fenili exnuie , & princeps & patria gefiientes videant, 
fed vt radios d fole pvomanentes , denfior a corpora repercu- 
cutiunt, non etus lumini augendo , fed fibtmet illufirando : 
fic ex hac benefactorum commemoratione , licet gloria tua 
accedere nihil poffit , tamen vt ingratitudinis nauus omnis 
mi hi detergeatur , flere non decet. Jmo vero, fignis & indi- 
cijs ,quamuis(pro facultate) leuibus , tefiarj conuenit. <cAc- 




ofum te, ac magnificum tefieris. nam vt 
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crpe igitur (vir nobilijjime) hunc qualemcunque laborem , 
memoria in tot beneficia pertinacis, indicem ac tejlem : quem 
ea animi alacritate tibi offero , qua illum , meque tibi acce- 
ptum ac gratum cupio, &Jpero. Vale. Lutetia: Parilio- 
rum. V I. K^lend. Martias. 

i 

Tibivt plurimum deum cius, 
ita in perpetuum deuotus, 

Alexander Andersonvs. 
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PROBLEMA I. 

I* 

Ata compofta ex media, altera extremarum , 

e ferie trium proportionalium, tum reliqua pror 
portionali , difcernere tres proportionales . 

fiue. 

Data fumma trium laterum trianguli rettanguli, & dif 
ferentia hjpotenufie e£* bafeos , difcernere latera. 

Sit reda AC compofita ex media & vna extremam , 
eique ad angulos redos CD extrema reliqua, oporteat- 
que di (cernere proportionales.fiat ipfi CD xqualis CE. 
& producatur CD, in G,&CG media fit proportiona- 
lis inter DC,CA.diuidaturque CE bifariam in F.& cen- 
tro F, interuallo FG, ducatur femicirculus H G I, fecans 
redam AC produdam, in pundis H, I, & fit ipfi Coae- 
qualis CB. dico AB, BC, CD, e(Te proportionales qux- 
mas. 








Quonia enim C G> 
media proportiona- 
lis ponitur inter DC, 
'CA,erit cg quadra- 
tum xquale rcdarN 
gulo dca. ideoque 
&c redagulum dca, 
rcdangulo hci, xqua!c,&propterea vt hc ad DC,id eft 
( ex conftrudionc)ad e‘c , ita ac ad c i , id eft ad bc , & 
conuertendo vtECadHC, itaBC ad AC. & diuidendo vt 

F ii 
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EC ad EH, ita BC, id eft HE (funt enim HB, EC, diffe- 
rentia: extremarum aequales.) ad BA. & proinde bc vel 
HE, media proportionaiisinterEC vel DC,& AB. quod 
erat faciendum. 

Eodem modo, in triangulo F GC redhngulo , data 
fumma trium laterum, id ert redtis HC , CG. & differe . 
tiahypotenufe &bafeos,id eftrcdh CI,difcernetur la- 
tus CG. & reliqua vt fequitur. 

Problema 1 1. 



D Jytis trianguli n flanguli y vno latere circa angulum re- 
ftum, tum com^ofita ex hjpotenup , , ac reliquo : difeer- 
nere latera. 



Sit datum latus circa angulum redtum A B , compo- 
fita ex hypotenulaac reliquo latere, BC, priori ad angu- 
lum redfcum adiundfca,ducaturque hypotenufa AC,qux 
bifariam feccturin F, a redfa F E, in eandem perpendi- 
culari, & occurrente bafi BC, in E pun&o. dico BE elfe 
reliquum latus, & EC hypotcnufain. 




ciendum. 



Ducatur enim redh AE. & 
quoniam redta AC bifaria 
fecatur a perpediculariEF, 
erunt latcra,EC,EA xqua- 
lia, latcraque quxlitaB E, 
EA vel ec, quod erat fa- 
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Problema III. 



E 

nales. 

Sic primum data maior extremarum AB, differentia 
media: ac minoris CB.rcdbangulo AB inCB,a:quale fiat 
re&angulum AD in DB.eruntque proportionales qu$- 
fita: AB,DB,dc. 

“E ft enim ex con- 

, , . 1 — i ftrudtione A B ad 

^ D o B AD,vtDBadBC. 

&conuertedo AB 

adDB, vt D B ad dc, quod erat faciendum. 

CONSECTARIAM. 

Hinc liquet AB minorem efic non pofle, quadruplo 
ipfius bc: nam diuifa eft AB, in D,& redHgulum ADB, 
fa&um aequale re&angulo a b c, maximum autem re- 
dtangulum ex Tegmentis AB, eft quadratum dimidij,id 
eft quard pars quadrati AB. 

Sitiam data minor extremarum dc, tum differentia 
media: & maioris AD. fiat redbangulo adc, arquale 
«ftangulumDB in cb.( dato enim redtangulo fub extre- 
mis , & differentia extremarum , mucnire extrem; 
oftenfum eft fupra (eruntque proportionalis quxfi 
AB , D B. eft enim ex conftrudlione AD ad DB 
CB adDC. & componendo AB adDB ,vtDBadDC 
quod erat faciendum. 

F iij 
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Problema IIIL 

D zAtaex tribus proportionalibus, differentia extrema- 
rum , tum fumma media , alterius extrema : dijcer- 
nere proportionales. 

- Sit AC differentia data ,BC fiimma mediat &: alte- 
rius extrema:. Fiat vt BA ad BC,ita DA ad DB. dico 
iam efle D A ad DB, vt D B ad dc. 

, j ■ r Eft enim DA ad DB. 

A M vt ba adBCexcon- 

® ftru&ione & per- 

mutando DA adBA,vtDBadBC. &conuertendoB\ 
ad DA, vt BC ad D B. & diuidendo BD ad D A , vt CD 
adDB. &c iterum conuertendo DA ad DB, vt DB ad 
CD, quod erat faciendum. 

n OPI 2 M A, 

Eadem eft ratio fecandi datam re&am infinitam,duo- 
bus punctis notatam, itavte Tegmentis , datis duobus 
pundhs, inuentoque terminatis, vnius quadratum, ad 
re&angulum fub reliqua & data externa, datam teneat 
rationem. Nam tum data: externa: analoga , in data re- 
tione,lemper eft vna extremarum vnde fi primo epi- 
tagmate, iubeatur data re£ta ira fecari , inter data duo 
pundta, -dabitur externa: analoga vna extremarum , & 
Tegmentum duobus pundtis datis comprchenfiim , erit 
fumma media: & alterius extremx,eique (atisfaciet pri- 
mum noftrum problema:fin altero epitagmate , iubea- 
tur ita fecari vt di&um xft , extra data pun&a : erit 
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fcgmentum datis pundis terminatum , differentia me- 
dia: & alterius extremarum,maioris quidem, cum Teg- 
mentum cuius quadratum qua:ritur proximo pundo 
terminandum eit,at minoris , quum reliquo vltcriori 
idem terminari iubetur. praxin vide in tertio nofiro 

Problema V. 

D Atam retiam terminatam /emel/etiam vtcumque it * 
denuo fiecare , vt reflangulum fub Jegmentis quibufii - 
bet, duobus puntfis datis , inuentoque terminatis , aquale fit 
re/langulo fitb figmento , reliquo punfto dato , inuentoque, 
terminato , & data externa. 

Sit data reda AB/eda vtcunque pundo C. data ex- 
terna Z,qu?raturque primum datx externa: coefficiens. 
Tegmentum, in quo datum pundum medium non eft. 
fiant ipfi Z arqualesBG, c d . & Tuper redam AG deTcri- 
batur Temicirculus A H G. ducaturque perpendicularis 
BH, occurrens circumferentia: iam cludae in H. & DB 
bifariam diuiTainK, centro K, interuallo K H. ducatur 
Temicirculus EHI. dico E effe pundum quxfi tum. 



problemate 







* 




Variorvm Probl ematvm 

Eft enim ex conftru- 
ttione rcdhngulum 
ABG, ideft AFcd, 
xqualc redtangulo 
EBI, ideft EB,ED. 
j ( eft enirri EK aqualis 
ipfiki,&kD, ipfikB, 
ex conftrudtione,er- 
, go&reliqu?,vtinpri 

ma figura, vel tot? vt in fecunda,BI,ED, ?quales erunt.) 

auferatur vtrinque idem commune, C D in EB. relin- 
quentur AE in CD id eft Z.& EB in ECxquaha.eftigi- 
tur,E, pundtum quaefitum quod erat faciendum. 

Quodfivrin tertia figura, redta data Z,ipfi CB fiie- 
rit xqualis , tum. conftrudlione vt prius abfoluta,BE, 
ipfi BH xqualis, problema abfoluet : funt enim EC 
G I xquales : (quoniam B E , B I , itemque B C , B G, 
xquales funt. ) V nde fi ex xqualibus , nimirum EB qua- 
drato , & redhngulo AB in BG, vel CB , auferatur idem 
commune EB in CD, remanebant xqualia A E in C B, 
& EB in EC. quod erat faciendum. 

Secundus autem cafus erit quum reliquum Tegmen- 
tum, in quo-eft datum pundtum medium,datx externar 
eocfticiv*nsquxritur:Sit itaque AC redla data,fcdh B- 
pundto. Dataque externa Z. oportet autem differen- 
tiam ipfius Z, & BC,non minorem efTe duplo eius,qux 
poteft AB in Z. fiat ipfi Z xqualis BG. dudtoque fcini- 
circulo AEG, erigatur perpendicularis BE,fccas circufe- 
lentixiamdudlain E..tumitadiuidaturGC in H,vtre- 

dla 
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daBE media fit proportionalis intercius fegmeta GH, 
HC. & ipfiGH, fiat aequalis BD. dico, D, ede pundum 



Eft enim ex conftrudione redangulum ABG , re- 
dangulo GHC xquale, quibus addatur idem comune, 
BGH,& ex aggregato ABG &BGH, vel BG inBD, ex 
conftrudione ,fict AD in BG id eft Z, xquale aggrega- 
toGHC,&BGH,velDCinGH ex conftrudione, id 




racicndum. 

T citius cafiis erit, quum quxritur intermedium feg- 
mentum , dat? externa: coefficiens. 

Sit itaque data reda AB, fecla pundo C. dataque ex- 
terna Z,cui squales fiant CG, BE. tumipfiAC squalis 
fiatEF. ducaturquc femicirculus AKB ;& erigatur per- 
pendicularis CK,fuper redam AB, occurrens femipe- 
ripherix,inK.tum diuifa reda CF bifariam in 1, centro 
1, interuallo LK, ducatur circumferetia dKH. dico pun* 
dumD, efle quefitum. . ' 'i 





E 



/ 



A 



B DG> H 



C 



If/TI 



ftTUVciHD ii: [\ r j Ibi fiti 1 
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io Variorvm Problematvm 

Qnonia enim 
LC,LF, aqua- 
les funt, ex co- 
ftru£tione,ite- 
que LD , LH, 
&tot$LA,LE, 
erunt & reli- 
' ^ 1 qu? AD , HE 

£quales,&pro- 

pterea quoque DC,FH, aquales, ac proinde & CH, 
DF. eft autem ex conftru&ione, re£tangulum ACB,re- 
Ciangulo DCH, aequale : & ex aequalibus ablato com- 
muni DCB ^relinquentur A D in CB,DC, in BH aequa- 
lia : quibus, fi addatur idem Commune AD in DC, vel 
HE in FH , erit totum ADB , aequale toti DC in BE id 
eft Z.eft itaque D,p undtum. quaefitum quo4 erat facic- 
dum. 



Problema VI. 



D c Atam reftam terminatam femel feftam vt cunque, 
ita augere {ot reSiangulum fub tota au£ta } alterutro 

fegmento cum augmento , aquale fit re&angulo fiub augmen - 
to & data externa. 

Sit data AB, fc&a in F. dataque externa Z. oportet 
autem ipfius Z excelTumfupracompofitamex AB,AF, 
non minorem eiTe duplo cius , qu$ poteft id quod con- 
tinetur ipfis B A, FA.nat AC ipn AF.aequalis : & ducatur 
fcmicirculus CHB: tum re<3ta perpendicularis A H , oc- 
currens periphenx du&ae in H. fitque KB aequalis ipfi 
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Z, cuius exceffus KC,ita diuidatur in D , vt reda AH, 
media fit proportionalis inter eius Tegmenta KD , DC. 
fitque ipii DC > acqualis AG. dico G, effe pun&um 
qusfitum. 




1 1 • • 

Quoniam enim C A, AF, squales funt , itemque DC, 
GA,erunt D A,GF squales.eft autem ex conftru&ione 
re&angulum C AB , re&angulo CAB,rc<ftangnlo CDk, 
(vel kEC,fa£h kE,ipfi DC, squali ) squale, quibus fi 
addantur communia GA in GF,G AB,id eft G A in DB, 
fient GF in GB , KE id eft: G A in KB , inter fe squalia» 
eft igitur G , pun&um qusfitum quod erat facien- 
dum. 

Problema VII. 

D o Atam re fiam lineam femel fi fiam 'utcunque ita au - 
gere/vt reflangulum fub tota au fla augmento , re- 

fl angulo fiub alterutro figmento cum augmento , data ex~ 

tema^quale fit. 

Sit data reda AB,fe£h c pun&o, fitque data externa 
Z. fiat ipfiZ, squalis da. &re<ftangulo DAC,fit squale 
quadratum AF.fintque da, AE, squales, tum data EB 
differentia extremarum , & AF media inueniantur pro- 

G ij 



it Variorvm Problematvm 
portionales IE,EK.& fi AE,ipfa AB , minor fuerit, fiat 
H Aequalis minori EI, ve in prima figura, dico H cfTe 
puiiclum quxlitum. 

Eft enim re&angu- 
lumlEK , re an- 
gulo dac xquale, 
cx coftru&ione, & 
— retitxiE,Bk,xqua- 
® K lcs(cltctiim EB,dif- 
ferentia extrema- 
rum ) xqualibus igitur re&angulis,iEk , dac , addatur 
commune ie in af., vel DA,cruntqucxqualia ie in Ak, 
ideft,HA inHB, (fune enim ie, ha aequales , itemque 
HB,Ak,exconltru&ionc) &Hcin da, ideft Z. clt ita- 
que H,pun&um quxlitum. quod erat faciendum. 



I > H A CIBE K* 

^ ‘ 

Sit iam Z, vel a e, flue da , maior quam a b , vt in fe- 
cunda figura, rcliquifquc vt prius pera<5tis,fiat h a , x- 
qualis maiori extremx TE : eruntque vt prius re<5tangu- 
la DAC, iek ideflHA in ib, ex conftru&ione xqualia. 
•xquales quoque funt redtx, a i, dh, fi quidem da, ae 
ponuntur xquales, itemque IE , ha. xqualibus igitur 
DAC,HAiniB,addaturidem commune had, id eft ha 
quadrarum,plusHAinAi,erunt tota da in hc, ha in 
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bh inter fe aequalia. 

Sin autem Z, ipfi AB,xqualis fucrit,vt in tertia figura, 
fiat redangulo bac , aequale quadratum ha , quibus 
addatur idem commune, ha in ab, eruntque aequalia 
BHin ha, &HCinAB,quod erat faciendum. 

Problema VIII. 



D esitam reftam femel feclam utcunque , ita augere , ut 
reflangulum fui? tota aufla,&data externa , squale fit 
r etf angulo ,jub alterutro figmento cum augmento aug- 
mento. 

Sit reda data ab, feda C pundo, dataque externa Z., 
cui aequales fiant ea, AH.fitqueredangufo E ab, aquale 
quadratum af, tum data af media, & differentia reda- 
rum ac, ah, differentia extremarum, inucnianturex- 
tremae ga, AD.& fi ha ipfa AC minorfuent, vtinpnma 
figura,fiat G A squalis minori extrema: dico,G,efle pun- 
dumqusfitum. 




Eft enim redan- 
gulo E Ab, squa- 
le redangulum 
GAD , ex con- 
ft ludione, adda- 
tur vtrique com- 
mune t A in G A, 



G E A H C D B eruntc ^ ue xqua- 

a E A in G B , & G A in E d vel G C ( iunt enim 
1 E c d , inter fe arquales , nam H C , ponitur difte- 
* G iii 
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rentia extremarum, ergo G A, squalis ipfis AH,CD fi- 
mul j & E A,ipfi AH squalis eft ex conftru&ione, vnde 
relinquitur GE,ipfi C D squalis , ergo & tota: ed, GC 
inter fc quoque squales erunt. ) cft itaque G,pun£tum 
quxfi tum quod erat faciendum. 




A C HD B 

At fi EA fine Z, fine AH, 
vt in fecunda figura, maior fue 
i ritipfa AC , conftrudbone vt 
prius abfolura , fiat G A xqua- 
Iis maiori extrema: eruntque 
iterum rc£hngulaEAB,G AD 
' inter fexqualia, quibus adda- 
*** tur idem commune , GA in 
E A vel CI, ( funt enim AH, AE, squales ex conftru- 
ftione, & CH differentia extremarum, cui fi xqualis fiat 
AI, relinquetur EI, ACxquales &totx EA,CI squales 
quoque )fient GB in EA,GA in ED vel GC , ( funt enim 
ad, GI, squales^ EA,IC, vnde & tots ED, GC, squa- 
les quoque erunt ) xqualia quod erat faciendum. 

Quod fi data externa Z, squalis fuerit ipfi AC teg- 
mento, fiat ra£tanguloC AB, aquale quadratum GA*. 
quibus addatur idem commune CA in GA , fientque 
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CAin GB,GCinGA inter fe xqualia. & G pun&um 
qu£fitum,quod erat faciendum. 



n O ' P I 2 M A. 



O^flfic 



Eadem erit operatio, (I iubeatur data vt piius reda, 
itafecar^vtredangulum fub duobus Tegmentis quibuf 
cunque,datis duobus p undis, inuentoque contentis,ad 
redangulum, fub fcgmento , reliquo pundo dato,in- 
uentoque comprehenfo,& data^xterna, datam teneat 
rationem. tum enim datx extern^ , in data ratione ana- 
loga, eft illa,qudmnos hiepofuimus extemam,in ratio- 
ne xquali tatis. 

LEMMA. 

5 ' I a vertice trianguli, ducatur refla vt cunque in bafin, 
* fecabit ea f r e flas omnes triangulo infer iptas, bafi pa - 

ralfelaSyproportionaliter baf. 

Sit triangulum ABC.redaqueinfcripta bafi parallela 
EF. & reda a vertice in bafin AD,fecans bafi parallelam 
EF,inG. dicoefleEG ad GfvvtBD ad dc. 

i v \ . fi I ** •* \ S*'-4 



\ A 



'SuntcnimDC ad GF,bd ad eg, 
vt da ad GA. & permutando, 
pcad DB,vt GfadEG- quod erat 
C dcmonftrandum. 




L 8 zAL (M. 









S I per extremitates diametrorum parallelarum , circulo- 
rum inaqualium /dua refla linea tranfeuntes,in eodem 
puflo coierint , refla a di flo punflo edufla , ad datos circulos, 
veljimul vttumque tangent , vel fi milia auferent fegmenta. 



\ 
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Sinr duo circuli inequales,fiiper diametros parallelas 
AHB,KGD,quarum extrema AK,bd, redae AKE , bde, 
connedl: entes, coeant in pundoE.dico redas omnes a 
pundo E edudas , ad didos circulos, eofdem, vel fimul 
tangere, vel ab ijfdem fi milia auferre fegmenta. 



fclalltriRq 

1 H 

silei 



riaiiorin 



T angat primum reda EGF , in fecunda figura circu- 
lum kcD,inC pundo, &ducattir reda EG,qu? per H, 
alteriuscirculicentrum,tranlibit. ( per precedens lem- 
ma.) fintque ad redam ECF, perpendiculares, GC,HF. 
quoniam igitur eft vt EG ad EH,ita CG femidiameter, 
adAHfemidiametrum,atquivtEG adEH, itaCG ad 
FH ex conftrudione. eft ergo FH quoque femidiame- 

■ • • • . ter 

^ ^ ‘ ' 
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ter circuli AFB- &: EF, perpendicularis ipfi FH , tanget 
circulum AFB.IamfecctrediaElK L A , circulos eolde, 
( nam fi alterum fecat, fecabit &: reliquum , fi quidem vc 
dcmonftratum eft/ivnum tangit, tangit & reliquum.) 
anfcratque fcgmenta KI, AL,qux dico fimilia. elt enim 
vt prius, EG ad EH, vt KG ad A H; parallela igitur K G, 
AH, IG,HL, & anguli in centris KGI, A HL inter fe ae- 
quales. rc&x igitur ab Epundo edu&x,vcl fimulvtru- 
que tangunt, vel fimilia auferunt fcgmenta, quod erat 
demonltrandum, 

Iri prima figura , eft quoque EG ad E H , vt KG ad 
AH, idcftIG ad LH, quare I G , LH parallelae, & an- 
guli in centris Ig e, LHE aequales, vnde patet propo- 
li 



itum. 



In tertia figura, vbi angulus ad circumferentiam a eb, 
rectus elf, eodem modo offendetur angulos in centris 
cffexquales: eft enim EG ad tH,vt minor diameter ad 
maiorem. Si ergo per extremitates diametrorum paral- 
lelarum, &c. quod erat demonftrandum. 

COROLLARIAM. 



Exprioribus figuris patet ,fiquidem angulus E fuerit 
obtulus, vtin prima figura, ipfum intra circulos cadere» 
quoniam perpendiculares AM,KN, cadunt extra trian- 
gula AEB, KED.c contra, fi E angulus fuerit, acutus, 
cadet extra di&os circulos, vt in fecunda figura , naper- 
pediculares DI ,BL cadunt intra ead e triangula, fi de- 
nique angulus E, fuerit re£tus,erit ad femicirculorum 
peripherias, Yt in tertia. 



H 



l8 VARIORVM PRrOBLEMATVKf 



- Problema I X. 






A tam reftam terminatamjcmel feflam 'Vtcunque,ali- 



adquadrarum RB, datam teneat rationem AB ad BD. 

. fit BD perpendicularis ipfi A B,in pundo B.ducaturque 
reda AD, tum continuetur reda BD,inG,vt fit bg ipfi 
BC aequalis. & ducatur reda GC,qux producatur, donec 
occurrat redx AD,inE pundo, & fic diuifaGD bifariam 
inp, dudaque reda EF, tum a pundo B, in redam. EF, 
.ducatur perpendicularis Bl,prorrada vtrinque quan- 
tumlibec, fiatque ipfi BI xqualis I K. & centro F, inter- 
ualloFG dudumfemicirculum,tangatrcdaEQ^in 
pundo ,produda 'donec occurrat redx B I K proten- 
fx in H. ( nam quoniam hic ponimus rationem ma- 
ioris mxqualitatis , redamque A B maiorem quam 
BD , erit angulus GED acutus : eft enim ACE 
femiredus & CAE femiredo minor , propterea- 
que CEA redo maior , &c reliquus CED redo 
minor, acproinde pundum E , cadet extra femicircu- 
f luniGQD) cum redangulo BHK , fiat xquale quadratu 
HM.&redxHQM.inpundo M , perpendicularis fit 
MN, occurrens redx EF, in N pundo,pcr quod , ipfi 
gbd parallela ducatur ORNP,tecans redas gce,bca, 
DEA,inpundis 0,R,P,dicoR e/Te pundum quxfitu: 

* ' • ; ' 
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efle namque ARCredangulum, ad BR quadratum, vc 

AB,adBD. 






Quoniam enim cjffc 
rcdangulum KHB, 
quadrato HM cqua- 
lc, erunt pundaB,k, 
M , in circulo cuius 
centrum N pundu, 
quemque tangit re- 
da HM , eiuique 
diameter erit OP, 
( ex prjemiflo lem- 
D mate) qua: normalis 
datam ab. erit igitur quadrarum RB , re- 
dangulo ORP xqualc eftautem redanguJum arc, ad 
redanguIuORP,ideftCRP (funtenim CRjOR ?quar 
iesquiaanguli COR , OCR xquales funt ex conilru- 
dione) vt AR adRP,ideftAB ad bd : ergo&redangu- 
lum ARC , ad rb quadratum, eftvt Ab ad BD.quoderat 
faciendum. 

Sit iam data ratio minoris inequalitatis , id eft ab mi- 
noris ad bd maiorem, fiatquevt prius BGipfi BC aqua- 
lis. ducanturqueredfa: gce,aed. &c diuifa gd bifariam 
in Fjducaturreda ef tum centro F,interuallo fg , duca- 
tur circul us , gqd.& per punda B, E, agatur reda EB 
occurrens circumferenti^ GQD,in pundo, a quo, 
ad centrum F, ducatur reda QF, cui parallela educatur a 
pundo B,quar fit BN,occurrens reda: EF, in N pundo, 
per quod agatur ornp reda parallela ipfi GD,occurre£ 
que redis GCE, ACB^AED, in pundis 0,R,P. dico 

H ij, 
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R eilc pundum quaelitum. - Centro N,in- 

teruallo ON 
velNP,duca- 
tur circulus 
OBP,quiper 
B punctum 
neceflario tra 
libir,eftenim 
: vtFEadNE, 
ira Fg ad no, 
& ita FQJd 
eft$FG,ad. 
BN:lunc ita- 
que NO, NB 
aequales , & 

circulus ex centro N,interuallo NO vel NP deferiptus, 
tranfit per pundum B. quoniam iamfunt panda OBP 
in circumferentia circuli cuius centrum N , diameter 
OP,ex prae demondratis:erit quadratum RB , redan- 
gulo O RP,a:qua!e. eft autem rcdangulum ARC,ad re- 
dangulum ORP ,velCRP (ex conftmdione) vt AR, 
ad RPyidefl: AB, ad BD. ergo & rcdangulum ARC, ad 
■quadratum RB,erit quoque vt AB ad«D. quod erat fa- 
ciendum. 

Sed fit data ratio aequalitatis , eademque repetatur 
conftrudio qua: prius, nifi quo dd uda reda be, diui- 
datur bifariam in Q. ducaturqucreda QN,ipfiBp per- 
pendicularis , occurrens redae EF, in N, & per pundum 
N ducatur ORNP, parallela ipfi gbfd, lecanfque redas 




P R A C T I C F. 



II 



eocE,ACRB,AHPD ,mpuiicliJ> 0,R,P. dico adhuc R 



que centrum N. & quadratum rb , re&angulo ORP 
^quale.eft autem re<RanguliunARC,rc&angulo ORD 
a:quale,iYamlaterqX^R,RO, a:quaiia funt quia anguli 
ROC,COR funt squales, iteque rc&a: A R,RP aqua- 
les quia AB, BD squales funt ex conlhu&ionc.crgore- 
ctangulum ARC, quadrato rB aequale elt,quod erat fa- 
ciendum. 

Atque hic primus cafus efto , quum nimirum fccan- 
dum eft alterutrum Tegmentorum datorum, ita vt rc- 
&angulumfubfegmentis,duobus datis proximis pun- 
gis &qusfito terminatis, comprehenfiim , ad reliqui 
•fegmenti eodem qusfico , reliquoque extremo pun- 
<Ro dato terminati , quadratum, datam teneat ratio- 
nem. 

Secundus cafus erit, quum alterum datorum fegmen- 
•torumitafccandum di,vt re&angulum fub extremis 
feginentis qu$fitis,ad quadratum incermedij fegmenti, 

■ » H iij 



cfle pundum qusfitum. 




Sunt enim 
ex conftru- 
cfconetN,. 
isB ^qual&i, 
& ex prx- 
mifio lem- 
mate pun- 
£h O^Pin 
circulo cu- 
ius diame- 



^ter op,ciu£ 
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datam teneat rationem, quod quidem facillime fic ab* 
foluetur. 

Sit data reda AB,feda C pundo,iterumqile fecanda 
in D, vtredangulum A DB, ad quadratum DC, datam 
teneat rationem R ad S. inter R & S media fit propor- 
tionalis T. &fupcr AB diametrum fcmicirculus deferi- 
batur A HB,tum componantur ad angulum redumEF, 
FG,ipfis R,T,xquales iungaturqueredaJEG. & angulo • 
FEG, fiatxqualisBCH,rcdaqucCH occurrat circum- 
ferentia, in H p urido, -a quo dclccndat perpendicularis 
in bafin acb eandemfccans in Dpundo quoddico elfe 
quxfitum. [ / I . 




Quoniam enim exconftrudione eft GF ad FE, id eft R 
adT,vt HD adDC, erit quoque vt R quadratum ad 
T quadratum , ita HD quadratum ad DC quadra- 
tum, ideft ita ADB redanguluni ad DC quadratum, 
fedvtRqyadratumad T quadratum, ita R reda ad S 
jedam,ergavtRredaadS redam, ita ADB redagu- 
lum , ad DC quadratum, quod erat faciendum. 

Tertius cafus eft , quum alterum legmentum datum 
itafecandum eft, vt redanguluni fub eiufdeni partibus, 
ad quadratum r eliqui totius tegmenti, datam teneat ra- 
tionem. quod pari cu prior efacilitate perficietur,deter- 
natio clarius patebit poft denionftrationcm tequentis, 
operationis. 
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Sit igitur data reda AB,fe<5taC pun&o,ciu(quc fcg- 
mentum alterum vt AC, iecandu in D, vt re&angulutn 
ADC, ad quadratum DB, datam teneat rationem R ad 
S.fuper AC ducatur temicirculus, tum inter R & S me- 
dia proportionalis lit T.& fiat vtR & T,ita CI ad CB, 
quae angulum redum contineant BCI. ducaturque re- 
daBI,tecaus circumferentiam iam ducbm, in pun&is 
K,F, a quibus demittantur perpendiculares KD,FE, 
inbafinAB:& vtrumvis pun&um E, D, problemati la- 
.tisfacict. 




& FE ad EB. Sc vt R quadratum , ad T quadratum, ideft 
RadS,itaKD quadratum, ad DB quadra tum, & itaFE 
quadratum,ad EB quadratum,ideft:ita ADC redangu- 
Jum,ad DB quadratum, & ita AEC re&angulum, ad EB 
quadratum,quod erat faciendum. 

CON SECTARIFM. 

Hinc fequitur,fi ducatur reda BH, tangens femirir- 
culumAFHKC inHpundo,& demittatur perpendi- 
cularis HL in badn AC, rationem HL quadrati , ideft 
redanguliALC,ad quadratum LB, elte fingularem & 
maximam;quare rationem datam R ad S, non maio- 
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rem efle debere , dupla eius qux efi HL ad LB,vel MG, 
ad.Cfi fi nimirum reda CI produda, fecct tangen- 
te in M.eft enim maior ratio MC quadrati, ad CB qua- 
dratum, quam 1C quadrati ad CB quadratum. 

. . Problema X. 

D A tam retiam terminatam femel 'Utcunque (etiam , itx' 
audere, 'Ut reti angulum (u b tota autla & augmento,, 
ad quadratum compofita ex augmento & interfegmento, da- 
tam teneat rationem. 

Sit reda data AB,fcda vtcumque pundo C, ratio- 
que data AB ad BF maioris primum in9qualitis,'qux ad 
angulum redum conueniant augendaque fit AB, vel 
producendam E, vtredangulum AEB , ad quadratum 
ECjdatam teneat rationem ABad Bf. ducatur red a AF, 
producaturquc quantumlibet, &diuidatur angulus a bf 
redus aequaliter per redam BG , productam quoque 
quantumlibct , & occurrentem redae AF in G pundo, 
tum fecetur redaBF bifariam in M, & agatur reda 
GM,protcnfa vtcunquc,&centroM ,intcruallo MB,. 
vel mf, ducatur Femicirculus B «.F ,qucm tangat in <* re- 
da GA ( effc namque G pundum crtra femicirculum 
B <tp , vt ha denus oftenfum eft. ) produda quoque 
quantumlibet, tum a pun do C,ad rectam GM ducatnr 
perpendicularis CL, produda donec fccet tangentem 
Ga,inZpuudOj& ipfiCLfiatxqualis LH. & redan- 
guloCZHficxquale quadratum ZP,in reda tangente 
G a. ZP. tnm apundo P ducatur PK perpendicularis ipfi 
GAZP/ecanfquered^ 11 cmr inRpundo,&apundo 

R ad 




pRACTJCE. ♦ ZJ 

Rad AB produdam ducatur perpendicularis RE,fecan$ 
redas G B,gf produdas,in punctis T^S.dico E clTe puxi- 
dum quaditum. 

H 



Centro enimRjintemallo rs, vel rt, ducatur lemi- 
circulus TPS, qui tanget redam G*ZP , in P pundo, 
exprfiTuflo lemmate. & edred^ ZP quadra tum, ?qua- 

i- • I 
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le rcdanguloCZH,exconftrudione.luntigiturpun- 
da C,H,P in circulo T CHPS &ret , ipfi ebc perpen- 
dicularis. erit igitur quadratum EC, xquale redangulo 
TES , ideft BES,( eft enim angulusTBE -lemiredus ex 
conftrudione,ergo& reliquus BTE illi aqualis Equi- 
dem BET redus eft, quai*eBE,ET xquales) eftaucem 
redangulum bea, ad redanguluniBEs,vtEA ad ES,id 
eft AB ad bf, ergo & redangulum bea ad quadratum 
EC,eft vt AB ad BF.quod erat faciendum. 

CONSECTARIAM . 

Hinc patet, fi reda G A producatur , donec occur- 
rat rcdx ab, ini, diuidatur reda CZ, bifariam in O, 

, ducaturquclO,fecans redam GM in K,&ada demum 
DKN ipfi CZ parallela, & fccantc redas IC,GM,TG, 
inpundis D,K,N,efleDK, KN xquales, Sc lineas a 
punctis inter A,&D cductas,rcctifque ID,IG, termina- 
tas, &m perpendiculares, inxqualitcrlccaria recta 

GM,maiulquelegmentumeireinter ID, GK redas, 
cui xquale abfumptum vitra GK , excurret vitra tan- 
gentem G* : ac propterea in illo cafii , problema im- 
pofiibilc cfl'e,cft itaque hic lingularis & maxima ratio 
BDadDA,ideftpundumdatumC, data ratione AB 
ad BF,non debet alfiguari inter D,& A. 

Sit iam data ratio AB ad Bf minoris inqqualitatis, re- 
liquis vrfupraperadis, erit angulus BGf obtufus , vt 
oftenfumeft,cadctque intra dudos,vt lupra lemicir- 
culos. fititaque centro M,interuallo BM,dudus femi- 
circulos J3 Hf , & a pundo C dato, ad angulum G, 
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dudaredaCG fecanspcripheriam BHF,in H pundo, 
a quo ad M centrum,ducatur reda HM, cui a pundo 
C,parallela agatur CR,fecans redam GM produdam, 

inRpundo,aquo,ducarurRET,pcrpendicularisadAB 

produdam, & extera vtprius,dico adhuc, pundum E 
efle quxfitum. 




Sunt enim cjt 
prxmiflis, pu- 
da T , C, S, in 
circulo cuius 
diameter trs, 
ad quam per- 
pedicularis eft 
CE, ex cSftru- 



dionerergarcdangulumTES idelt BES,xqualecric 
quadrato CE. atqui redangulum AEB, eft ad 'redan- 
gulum BES,vtAE ad ES, id cfl: AB ad bf. ergo redan- 
gulum AEB ad quadratum EC,erit quoque vt AB ad 
BF,quod erat faciendum. 

Eademqueerit&fadio,& demonftratio , fi ratio 
offeratur xqualitatis:debet aute tum BC,minor efle di- 
midio ipfrns A B,.vt ex fequenti fchemate perfpicere 
cft. 




Nam E datum fuerit D pnn- 
•* dum medium redx ab , 
reda dud:a D G , tangeret 
circulos bgf,T GS,proptcrea- 
que centrum pundorum D, 
G,in reda GM reperiri non 
poflet. & multo minus fi dani 




i8 Varioiivm ProBlematvm 
pun £lum cflet inter D ,& A.poteft quoque centrum 
r in hac figura reperiri, fi rc&a CG diuidaturbifaria,a 
perpendiculari OR. 

ProblemaXI. 

D nAtdJn reBam fernel feclam ut cunque, ita augere , vt 
reclangulum fub tota aucla & altero fegmeto cum ad- 
iefta, ad quadratum adiccla: , datam teneat rationem, opor- 
tet autem rationem datam cjje inaequalitatis maioris. 

Sit data reda AB,fe&apun&o C, cademque augen- 
da fiue producenda in E, vtratio redtanguli A EC,ad 
quadratum EB,fit eadem qua: elt AB adBF.conueniac 
ha: ad angulum re<5hnn ABF,ducaturque AF produ&a 
vt liber, & fiat angulus BCD femirc£his,fecetque re&a 
D C producta, rectam AF in G pueto. & eide GCD oc- 
currat recta F B in D .tum diuifa recta DF bifariam in M, 
ducatur recta GMprotenfa. in infinitum. & a puncto 
B agatur recta Bl', perpendicularis in ipfam GM , qua: 
protrahatur quantumlibet in Z. fiatque ipfi BL,xqualis 
LH. tum centro M,interuallo M D, ducatur femicircu- 
lus D*f , quem tangat recta G*Z , a puncto G, occur- 
rens recta: DLHZ, in Z puueto. & rectangulo DZH, 
fiat tfquale quadratum ZP , iri tangente G«ZP. & a P 
pun&o ducatur perpendicularis in ipfam G*ZP ,quac 
fit fR, occurres recte ' gm, in R,aquopudo R, ducatur 
RE perpendicularis iri ipfam ABprodu&anijeritque 
- E, pun^um quxfitum. , 




Practice. 



N am vt (iiprapun&a B,H,P, fune in circulo cuius cc- 
trumRjlemidiameterRPjVelRS, & reetangulum ces 
quadrato BEarquale. eft autem reetangulum AEC,ad 
rectangulumCES,vt AEad ES,ideft ABadBF. ergo& 
re&angulum AEC,ad quadratum EB,crit vt AB ad BF,. 
quod erat feriendum. 

D eter minatio per fe manifefta eft. 
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Problema XII. 



D c \Atam reflem femel feflam vtcunque , ita augere , 'Vt 
reclangulum fitb compojita ex altero fegmeto cum aug- 
mento , et> augmento , ad quadratum totius auflar^datam te- 
neat rationcm.oportet autem rationem datam ^ejje minoris 
in a quadi tat is. 



1 



3 - 




Sit data AB,fe&a puncto O, producendaquc in E,vt 
re<5tangulum CEB,ad quadratum AE,rationemhabcac 
datamCB adBF,qux conueniantad angulum redtum 
CBF. ducaturquc redta CF. & fiat angulus FBG , femi- 
redtus. occurratque redta BG.redta: CF,in G pudto,per 
quod ducatur recta AG,lccans periphcriam,centro M. 
(vbirectaBF biflecatur) & interuallo MB, vel MF dc- 
circinatam in puncto H.ducaturquetedtaBH, cui pa- * 
rallela exeat a puncto. A, fecans rectam Gb productam, 
inT puncto,aquo ad rectam Ab productam, ducatur 
TE,eritque E punctum quaditum. 
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Sunt enim ex pnedemonltraus punctaT, A ,in circu- 
lo cuius centrum R,& temidiameter TR, & angulus 
AER rectus, ex conllructione, quadratum igitur EA, 
aequale erit rcctangulo fub TE vel b e & reliquo diame- 
tri Tegmento. (quod hic tpatijangullia deferibere non 
patitur) cft autem CEBre&aguiuadrectangulumfub 
BE &di<5to tegmento , vt CE ad diditum tegmentum, ' 
ideft vt CB ad BF.ergo redlangulum CEB, adtjuadra- 
tumAE erit vtCBad BRquod erat faciendum. 

Ad reliqua determinat^ Tectionis problemata , 
hic tibi damus praemiflam effedtionem no- 
tlram geometricam , cuius dudtu, hanc viam quantum- 
uis talebrofam aut alperam, facillime peruadcs,hispne- 
millis principijs. 

Magnitudines fub ijfdem altitudinis & bafibus,intcr 
fefunt xquales. 

Si fuerit vt recta ad rectam,ita rcctangulum ad rectan- 
g ulum, (olidum factum ex fecundo in tertium , xqua- 
turfolido facto exprimo in quartum, & contra,!! (oli- 
dum folidoxquatur, erit vtbafis adbafin, ita altitud» 
& altitudinem propof.) ^.iib.n . 8 ucltd. 

Problema XIII. 

D Atam re fiam terminatam , duobus pttnfhs vtcunauc 
feclam y ita denuojecare & reflangula duo t fub Jeg- 
mentu quibuflibet duobus punftis datis , & inuento termina- 
tis , datam inter fe teneant rationem. 

Sit data redh A B , fccta punctis C, D , iterumque fe- 
canda , primum in alterutro Tegmento extremo, vt 
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DB, atque hinc triplex exillitcafas.Primus, ( pofito E 
puncto quxlito,) vefit ratio GEDrccranguli, adBEA 
rectangulum , qualis data R ad S. 

K Sit hoc fa - 



A*- 



D E B 



M. 



ctum, pun- 
ctumque in- 
uentum E , 

& erit rectangulum CED «quale duobus, (cilicet , ED- 
quadrato & ED in CD. ergo BEA, xquale ei quod 
oritur, fi applicentur (olida ex S in ed quadratum, & in 
ed in cd lpfi R,f it autem illud BE in E A, id cIIbd in dE 
minus ed quadrato, plus bd in da. minus de in da ergo 
ex prxmiflo principio, folida ex S in EDquadratu,& ex 
S in ED in DC,xqua!ia erunt (olidis ex R in BD in DE 
minus R in ED quadratum, plus R in BD in DA, mi- 
nus R in DE in DA. & aqualium prolaphxrefi , S in 
ed quadratum plus S in ED in DC , plus R in ED 
quadratum , plus R in De in D A,minus R in B D in 
DE,xquabunturRinBD inD A:critigitur vt S plusR. 
in ed, plus SinDC plus R in DA minus BD, ad R in. 
BD , ita DA ad De. qux proinde dabitur per lemma, 
no Urum analy ticum. 

Ego hoc exemplo , ad (ynthefin tibi prxibo,tu in re- 
liquis,/! vis,imitare. 

CompolitxcxR&S,applicentur re&angula , S in 
DC,R differentiam DA, BD,& compohtx ex latitudi* 
nibus ortis , (it xqualis K. tum eidem compofitx ex. 
RS , applicetur rectangulum R in BD , & latitudini 
ortiuxlit xqualis L. tum rectangulo ex L in da , (it 
xquale quadratum M. dataque M media , & K ditfe- 
. rentia 
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ren t ia extremarum, inucniantur extrema:, quamn* mi- 
nori iit xqualis DE. dico E cile pundtum quarfictoi. 
quoniam enim re&angulum ex DE in compof icam cx 
K & DE, eft xquale quadrato M, id eft rcdhirgulo ex L 
inDA cxcoriftiu<ftione,eritvtcorripofita cx K & DE 
ad L,ita DA 3d DE. atqui vccompoiira ex k & DE , ad 
L,itareiftanguIum-fubcompofita cx R & S , &:c6pofita 
ex k &DE,ad rettangulurn fub compoiita cx ciidem 
R,S,&:L,ideft ita aggregatum ex S in DC,R in diffc- 
rentiam DA,&'BD,&cornpofita ex RS in DE, adRift 
BD. &: ex prxmifio principio aggregatum S in DC in 
DE,Rin differentiam DA &BD in DE, compoiita ex 
R,S,in DE quadratum, xquabiturR in BD in DA. &: 
amualiumprofaphxrefiaggregatumSinCD in DE,S 
injDE quadratum , xquabitur R in BD id DA minus R 
in differentiam D A, BD in DE,minusRin DE quadra- 
tum. & cx eodem principio, erit DC in DE , plus DjE 
qtiadrato,idcfl:Dfc,inCE.ad BoinDA minus differen- 
tia D A,B D in dE, minus DE quadrato , id eft ad BE in 
E A, ( eft enim d A fi maior fuerit ipfi dB, aequalis ipfi db 
fimul cum earundem differentia, vnde fubiata differen- 
tia &: Dt , relinquetur eb. ) vt R ad S. quod erat demon- 
ftrandum.Cxterum analy feos ratio habenda eft , fi dB 
ipfi da maior, fiue minor, fiue ipfi xqualis fuerit, hic 
enim pofui mus maiorem. 

Secundus cafus ex hoc epitagmate efie poreft, quum 
ira iubetur data re£ta fecari in E, vt fit rc&angulum 
AED,ad re&angulum BEC vt R ad S. 
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/ ■ ■ t 1 Sitfa&umrcritqueAED 

A G D E JB redhngulum xquale 

dE quadrato , plus Ad 
in de,&bec redhngulum aquale db in de , minus de 
quadrato , plus CD inDB, minus CD in DE. eit autem 
v t R ad S, ita DE quadratum, plus AD in DE,ad redfan- 
gulum quod oritur ex applicatione S in DE quadratum, 
plus S in ad in de ipfi R-, cx prxmiifis ergo,S in DE qua- 
dratum, plus Sin AD in DE,applicatumjipfi R, aquabi- 
tur db in de, minus de quadrato, plus cainDB , minus 
cd inDE,&S in de quadratum, plus S in ad in de, ae- 
quabitur R inDB in de , minus R in De quadram, plus 
R in CD in DB minus R in cd in de , & aqualium pro- 
Ciph^refi S in DEquadratum,plusSinADin de, minus 
R in db in de, plus R in de quadratum, plus R ineo in 
DE.^quabitur R in Cd in d B.ergo vt S plus R in de, plus 
SinAD , pIusRincD , minus r inDB, ad cb inDB. ita 
R ad de , qux propterea dabitur. 

Reliquus cafus ex eodem epitagmate eft,vt fit ratio 
redhnguli Bed, adredtangulu AeC, qualis data R ad S. 

„ Sit fiidtum: & erit illud 

A c. D E B «quale B d in dE, mi- 

nus de quadrato, hoc 
ayicm xquale A d inCo, plus CDinDE,pIus Ad in de, 
plus DE quadrato. vt autem R ad S ita D B in DE, minus 
DE quadrato , ad id quod oritur fi applicetur S in 
DB in D E minus S in DE quadratum ipii R. & ex prx- 
miflis erit s in DB in DE minus DE quadrato , aquale 
•R in Ad in Cd, plus R in Cd in dE, plus R*in AD in 
DE, plus R in DE quadratum. 



P R A C T I C E.' 1 3 j 

Et squalium profapha:refi,S in DB in BE,minus S in 
DE quadratum , minus R in C D in DE, minus R in A D 
in de minus r in De quadratum, squale erit R in A D in 
C Djgimr vt S in D B minus S plus R in DE 9 minus R in 
CD } minusRinAD ja dAD inCD,itaR ad DE , qua: 
proinde vtprius,dabitur. 

Atqui totidem orientur cafus ,ex duobus reliquis 
fi nimirum iubeatur ita fecari data reda in 
intermedio Tegmento, fiue ita augeri, quibus eodem 
modofiuisfieripoteft. fed ha:c fatis funt ad vfum lem- 
matis noftri tyronibus manifeftandum , qui inde pe- 
tant finguJorum cafuum,quum Synthefes , tum deter- 
minationes, qua: quidem ex applicationibus fponte fe- 
fe offerunt. 

Htc polion ij Perget Problemata , ad determinatam feftionem fpe~ 
flantia, extinfla,refujcitauit vir acutus &ingcniofes Villtbrodws 
Snelltws , ejut etiam non minus feliciter , & que ad fpatij & ra- 
tionis fefliones eodem fato interiere, rejhtuit. fed mejsis quam gp 
ego ex eiufdem agri cultura feci , hic tibi copiam libens facto. 

Problema XII II. 

I N dato triangulo parallelogrammum refl angulum in- 
fcribere i aquale dato, oportet autem rettangulum datum , 
fimiffe dati trianguli maius non ejje. 

Sit datum triangulum ABC,datumque redangulum 
EBCD, cuius latus ED,fccet dati trianguli latus alteru- 
trum, vt AC,inK pundo. tumredangulo ACK, fiat 
tequale redangulum AFC, ducaturque reda FI , paral- 
lela bafi BC,& demittantur perpediculares in bafin IG, 
FH , dico redangulum IG HF , efTca:quale dato, 
EBCD. k ij 
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£ft enim ex conftru&ione AC ad 
AF,vcFCad Ck. vt autem A C ad 
AF, itaBC adlF, &vtFCadCk,ica 
D FH ad DC,ergo vt BC ad IF,ita Fh, 
c adDC. & rcdtangulum BC in DC, 
redtangulo IF in FH ecquale ; quod 

erat faciendum. 

CONSECTARIAM, 




Hincpatet maximum inferiptum re&angulum , ae- 
quale cflefcmifliipfius trianguli, nam quoniam redtan- 
gula AFC, ACk, ecqualia funt , maximum autem redta- 
gulum fubfcgmctisipfius AC, eft quadratum dimidij 
legmctijid cjft reclangulum fub tota AC, Sequana eiuK 
dem parce, vt autem AC ad Ck, ita to ta perpendicularis 
a vertice trianguli A, ad bafim BC, eft ad redhm DC, fi 
igitur d.C ecqualis fuerit quarta: parti perpendicularis, fe- 
cabitur AC in F, bifariam & arquaiiter, eft autem repa- 
gulum fub tora bafc in quartam partem pcrpedicularis i 
aquale dimidio totius trianguli. 

Problema XV/ 



D 



Atiiexcejftbus diametri j>a ralt ddyr animi reflanguli* 
fepra Ictura irue qualia, inuenire latera. 

Sint dati exceflus A B, CB,& fuper rcdfam A B^defcri- 
baturfemicirculus A GB, in quo coaptetur repa AG, 
ipfi AC xqualis, & ducatur redta GB. tum data GBme- 
dia, & ipfius CB dupla, dilfbrcnria ex tremar u inuenian- 

t c.. Mr.< ... .. - U i C -i teib *. Hd 
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rtur cxtremx, quarum maior fit BE. tum ex Be & com- * 
pofitaexBE & AC, idcft DE,fntredangulum dfbf, 
quod dico cfle quxlitum. 

q Eft enim ex coftru<ftione,qua- 

p dratum GB, xquale rccftangu- 

'' v lo fub b e, &c be minus duplo 
ipliusCB,id eft quadrato ipiius 
bb, minus be in CB bis. eft au- 
rem G B quadratum , xquale 
quadrato A R , minus A G vel 
AC quadrato, id eft CB quadrato , plus rcdtangulo bis 
fub CB, C A, ergo BE quadratum minus BE in C B bis, 
xquale erit C B quadrato , plus Cb in CA bis. & additis 
vtrinquc xqualibus(ncmpeBE incB bis)BE quadratum, 
xquabiturCB quadrato, cum quatuorte&angulis,duo- 
bus fub cb, be, &c totidem cb, CA,fed be velHE bisCfa- 
(ftanempc HE ipfi bE aquali) cum AC vel DH bis,( efl: 
enim ex conftru<ftione,DE xqualis compofita? fcx bE~ 
• vcl-HE & AC.) eft dupla ipfius dE. ergo quadratum bE 
xquale eft re&angulo, liib dupla ipfius D E, & b c , vna 
irum BC quadrato, id eft rc<ftangulo fub compoliracx 
DE dupla cum BC,& BC.addatiu commune quadra- 
tum DE, eruntque quadrata BE,DE,id eft BD quadra- 
tum, xquale retftangulo fub compoliracx DE dupla cu 
BC, & BC, limul cura DE quadrato, fed quadratu B D, 
eft xquale re&angulo fub BC,&compofita ex CB, & 
dupla ipfius CD, vnaqum quadrato ipfius CD : erit ita- 
qUc DC, ipl} DExqualis’, Zc fc)B cxcellus dia ni e tri fupra'.’ 
maius litus t>E’ atqui AC differenda extjefllium ,xqua- 
iis eft ipfi D H /ex conftru&ionc. crgoD A rdiqua, rc- 

K iij 
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liqux’HE, id eft BE, xqualis erit. & AB, exccffus eiuC- 
dem diametri fupra minus latus BE. eft itaque DF B E 
re&angulum quxfitum. quod erat demonftrandum. 

Problema XVI. 



D 



<v5 Ito excejju diametri quadrati , fupra latus eiufdem , 
inuenirc latus. 




Sit datus cxceffus Ab, cuius duplo xqualis fiat FB,ei- 
que ad angulum rectum addatur BC,ipfi BA xqualis. 
tum data FB differentia extremarum, &BC media, in- 
ucniantur extremae, quarum maior DB lateri quxfito 
erit xqualis. 

Eft enim quadratum AB 
vel BC , id eft re 61 angulum 
D Bin BE , vel DF, cu re&an- 
- £ gulo DB in FB , xqualc qua- 
drato DB. & AB quadratum 
bis,cumre<ftangulo DBinFB bis,xqualia DB quadrato 
bis, fcd AB quadratum bis, eft xquale CAvelAD qua- 
drato&i DB in FB bis, eft aquale F B quadrato femel,plus 
FB in DA bis. (eft enim FB in BD femel,x juale FB qua- 
drato fcmel,plus FB in DF,deinde idem quo ejue xqua- 
lc eft , FB in D \ & FB in A B,vel AF : fcd F B in AF , plus 
FBin DFeftFB in DA. ) ergo DA quadratum, plus FB 
quadrato femcl plus FB in D A bis, id eft quadratum co- 
mpofitx ex D A, FB,cft xquale DB quadrato bis, & eft 
DB latus quadraticuius compofitaex DA, FB eft dia- 
metcr,&FA vel AB differentia diametri, dilateris. quod 
erat faciendum. 
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Problema XVII. 

dAtis quatuor rettis, quarum tres vtcunquefumpu re- 
licta Jint maiores , ex quatuor datis.quadrilaterum cir- 
culo infer iptibile conflruere , id ejl cuius bini anguli oppofiti, 
aquentur duobus retfis. 

Si vel omnes quatuor, vel dux {altem , mter fe fue- 
rint xquales,conftru&io facilis erit , fi enim primum, 
fiat quadratum » fin alterum , fiat vt differentia duarum 
in xqualiu ad minorem, ita xqualium altera, ad aliam, 
qux crus erit triaguli IfofceIis,fupra minorem vt bafim, 
extra circulum conftituti, cuius trianguli crura, li datis 
- xqualibus augeantur, fiet qugfitum. led fint redi $ AB^ 
AC jCDjDB^omncsinxquales. fitquefadlum : & oc- 
currant duxC A , DB , extra circulum in E. eritque vt ' 
CDad AB,itaECadEB, &itaEDad EA, & propterea 
quoque vtCD ad AB , ita compofita ex EC , Eb>, ad 
compofitamex eB,ea. & diuidendo,v* differetia CD, 
AB ad ab , ita differentia compofitx ex EC , ED , & 
compofitx ex AE,EB,id eft compofita ex C A ,B D datis 
ad compofitam ex Ae, eB, qu? propterea dabitur: 
ergo & compofita quoque ex Ce, EBreffautem vtCD 
ad ABbi^CEadEB^dabitur igitur EB.ergo SctotaED, 
& reliqua EA, totaque CE. 

Componetur autem fic. fint quatuor datx re&x F, 
G,H,I , omnes inter fe inxquales,fumaturque quxuis 
maiorum nimirum G,cum minima I, fiatque vt differe- 
tia earumdem ad minimam I, ita compofita cx reliquis 
duabus F , &H, ad aliam reftam,qux fitK:hxc compo- 
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reliquarum altera vt F,fitque compofiraP, L. 



tum fiat vt eadem G ad I , ita huius compolita: vltiirsx 
VJium Tegmentum P,ad reliquum L. iungaturquc hoc 



intcruallored^ M 3 dcfcribatur arcus circuli , & centro 
Cjinteruallo red? P,alius priorem interfecans in E pun- 
d o, tum in re i is C E , D E, fu m an tur fegmenta, AC, BD, , 



Quoniam enim ex coflrudione, eft vt differentia re- 
darum G &Ij ad minorem I,itaredxF,H,{imul.i. AC,. 
* , j3Dfimul,adk 3 i. AE,EBfimuI-erit&:c6ponendo vcG 
adljitaCE, £DfimuI,ad AE,EB fimul, atqui vt eadem 
Gad,IitaP adL,id eftA E,pars ad £B partem : ergo& 
reliqua quoque £>£,ad reliquam A£erit,vc tota CED 



fegmentuin cum vldma reiida H , 
ipfi M a:qualis,at eadem ablata a con 
linquat P. tum pofira reda CD,ipfi G 




ipfisF,H arqualp,& cpnnedaturreda AB. dico quadri- 
laterum ACDE elle quxfitum. 



L 



I 
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ad totam AEB ,ideftvtGad I. & quoniam eft vt CE 
ad EB , ita DE ad EA , fimilia erunt triangula CED, 
BEA , pundaque A,B,C,D,incirculo.& vt CE ad EB, 
ita G,id eft CD,ad AB : erit igitur AB ipii I equalis , & 
quadrilatcrum quitura CABD. quod erat Scien- 
dum. 

' Problema XVIII. 

D z^dto quadrato , a quottis angulorum reflant educere, 
qua cum latere [uhiacente produflo , ^ latere oppoft- 
to , triangulum reflangulum extra quadratum conjlituat , 
quod ad quadratum datum teneat rationem . 



Sit datum quadratum ABCD,ratioque data R'ad S. 
fiatvtR,adcompofitamcexR &S,ica BC latus qua- 
drati, ad redam AF,qu?abangulo A eduda, fccet la- 
tus B C produdum , in F. tum centro F , interuallo FA, 
ducatur circulus E A G,& agatur reda AG , quam dico 
problema efficere. 




Quoniam 
enim cftR 
'adR & Sii- 
mul,vtBC 
adFA,ideft 
vt ABCD 



quadratum , ad redangulum fub AB , AF. eft auterr 
ABCD quadratum aquale trapezio AHCH, (duda ni- 
mirum AE) funt enim triangula AEB, AHd aequalia 
quibus addito communi trapezio ABCH, fit quadrari 
ABCDjXqualc trapezio AECH, & redangulum iub ab 
* ” Ir • 



32 , VAR.IORVM PROBlEMATVJvf 
AF, e/1 arquale triangulo AEG. ergo vt R aci H S fimui, 
ita trapezium AE CH,adtriangulu AEG: & diuidcn- 
do vc R ad S ita trapezum AECH,id effc quadratum a b 
cd . ad niaogulum HCG, quod erat faciendum. 

Problema XIX. 



D zAtam rectam ita fiecare, <vt refiangulum fiibtria , ct* 
■vno fermentorum , ad alterius figmenti quadratum, 
datam teneat rationem . 



Sit data re&a DE, data ratio AadB,intcr quas media 
proportionalis Htl, dataque I media & A diflcrenth ex- 
tremarum,inueruantujr extrema? FH , GH. tum Hat vt 



FGadGH,itaDCadCE. eritque rcdangulum DEC, 
ad quadratum CD,vt A ad B. 

Eli enim 
rcdangulu 
FHc^equa- 
Ic quadraro 



•Xj.) 



A» — 
I 

- B *■ 



IL: I' 



G 



K I,atquivtA 
ad B , ita A 

quadratum adi quadratum, id cllFG quadraturm po- 
nitur enim fG ipli Aqualis ) ad I quadratum , id di ad 
rettangulum fhg,vc autem fg ad GH , ita DC ad CE:& 
componendo vt fh ad HG,ita DE ad EC , & conucrtc- 
do vt fH ad fG , ita DE ad DC : aquales ergo funt ratio- 
nes fH ad fG & HG ad fG, rationibus DE ad DC,& Ce 
adCD : fed ex illis compoHtaeft ratio fHG rc&anguli, 
id eftl quadrati, adre quadratum , id elt A quadratum. 
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ex iftis v cro compofira cft ratio DEC redanguli,ad DC 
quadratum * ergo vtfG vel A quadratum, ad fHG re- 
dangulum,vel I quadratum, id cllvt A reda ad b rc- 
ftam , ita DC quadratum ad DEC redangulum,quod 
erat faciendum. 

C -ALITER* "... 

Sit data recta A B, fuper quam coit ruatur quadratum 
A BDC, fitquc ratio data A B ad AE , quae conuedantur 
ad angulum redum E AB, cui fubtcndatur reda EB.tum 
diuidantur reda: CE, DB, bifariam in pundis G, F, per 
redam GF extcnfam quantumlibet in H, &c a pundo A 
in redam GF H, ducatur perpendicularis AHIK,quae 
produda concurrat cum latere DC protenfo,in K pun- 
do. fintqueAH,HI, xquales, tum redangulo AKI,fiat 
xqualc quadratum KL, & per L pundum , ducatur re- 
da LMN O^pfisDB^ A parallela, fecans redas CD, 
GF, BA,BE,inpundis L,M,N,0. dico redam AB le- 
dam in N,vtiubetur. Quonia enim reda GM 

F,fecat redas ,CE, DB bi- 
fariam, fecabit quoque bi- 
T, faria redas omnes ipfiscD, 
BE,tcrminatas,&parallelas 
ipfis db cE,qualis cft lmno 
ex prardemonftratis, & re- 
dangulo AK1 ,xquale cft 
quadratum K L, erunt pun- 
da L,I, A ,0 . in circulo cu- 
ius centrum M, & diameter LMNO, qux quonia per- 
pendicularis eftipfi ab, erit quadratun A n, redangu- 

L ij 
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lo LN O aquale, feci redangulum LN O , ad redangu- 
lumLNBjfiuc AiiN 3 ell vtNO adNinergo &quadratum 
AN,ad redangulum abn, erit vc NO, aci N 3 , ideft ae 
ad ab , quod erat faciendum. 

Problema XX.. - 



D zAtis circulo , fe mi circulo , & quadrato , quxeidtm 
triangulo inferti i pofjunt , inuemre triangulum cui ex 
infcribantur. 

Sit datus circulus cuius femidiameter ki , femicirculus 
cuius femidiameter dl,& quadrarum eghf. litquefa- 
% dum & triangulum quadi tum ABC.&ad pundaeonta- 
duumL,I,0,P,fintdta&a: fcmidiametn DL, ki , df, 
ko, & connedantur puncta DA,kA. quoniam igitur an- 
guliKiA ,koA,redilunt,lateraqucK!,ko, aqualia , & 
latus KAjCommune, erunt anguli lAK,OAK,xquales 
codcmque modo &: anguli L^D P^D arqnales 
reda igitur linea eftpcr puda pKA.lint iam dudx KM, 
AN , perpendiculares in ipfam BCierirque vt dL ad KI, 
ita da ad Ak &conuertendoDL ad differentiam DL &: 
I K, vt DA ad Dk , ideil yt an ad k\i. datur autem xM,da- 
b.itur igitur &aN perpendicularis, fece t iam reda aN 
redam GH in Q^&c quoniam eff FC ad FH , vt QH ad 
QA,&BEadEG vcIfH, vtGQad Qa, crnntFC , B£ 
fimufadFH vclG£,vtGQ_, QH fimul id eft FH ad 
Qa. & quadratum FH datum, squale redangulo fub 
Qa &compofitaexB£,FC,daturautcm Qa, dabitur 
igitur compofita ex BE,fc , &proptcrea totabalis BC. 
&quoniam(untBM,BI,lA ) AO, CO,CM, bms fum- 
pty inter fe squales : erunt CB, Ia dmul,a;qualcs lenulli 
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perimetri tranguli aBQ& redangulufub kM^&BCjiA 
fitnuljCquale erit redangulcr,cx an iii BC femiflemrda- 
bitur igitur Ia. cit autem iAadAL,vtikadLD. quare 
dabicui etiam al, redaque da. datur autem BC magni- 
tudine & politione, quare & latera A B, ac dabuntur, to- 
tumque triangu lum ABC. 

Componentur autem hoc modo, fiat vt differentia 
duarumLF>,]k , ad maiorem LP>, ira kM .id AN. fit- 
que AQ^diiferentia ipfarum HF, AN. tum redis AQ, 
HF, inucniatur tertia proportionalis , qua: compotita 
cum reda HF vel Ep xqualis fi t bafi BC. tum fiat vt k M 
adfemilfem bafeos, ita AN ad aliam, cx qua fublara BC 
bafe, relinquatur AIA' fit vt Ikad L J) , ira A I ad AL. 
tum quadratis A L,L.D , fit xqualc quadratum a F> Aee- 
tio D,interuallo D L , ducatur femicircuItlsTPR. pro- 
dud jque bafe quantumlibet , a punclo A ducantur tan- 
gentes A L B > Apc,occurrentesbafi produdxinpudis 
J3,CjCritquc triangulum ABC,quxfitum. 



T jp DMN F R (cribedi femidiametrum 
taLA,ad IA, erit 1 k xqualis femidiamento didi circuli 




Efl enim fcmicirculus 
datus TLPR inferiptus 
ex conftrudionc.&quo- 
niam dantur AL,AI, du- 
catur a pundo I , reda 



catur a 



C 
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Sitiam a pundo^cju&a perpendicularis KM.quonia 
ergocftvtLD,addiffereSrtiamLD & Ik ,ideftvr DA 
ad DK,ita AN ad kl j ex conftru&ione , erunt kM , kl 
aquales, & circulus ex centro K,intcruallokM,vcl kl. 
dclcriptus , tanget redas AB,BC , in pnndis I, M. & re- 
da AC, tangens fcmicirculum TLPR tanget quoque 
eundem circulum, cx centro k,eft enim vr DA ad Ak,ita 
DPadeiufdcm fcmidiametrumKO : quare Sc circulus 
datus eidem triangulo efl-inferiptus. funriam AI,AO, 
CM,CO,BD,BI,binx fumptx , inter le aequales, igitur 
CM,BM , AI,fimulidefl:BC,AI,{imul, xquales crunc 
fcmilli perimetri trianguli AZ>C,redangulum igitur cx 
KMiiiBC,AIfimul,xqualecfl:redangulo cx AN in 
BC femi(Tem,& BC bafis,xqualis inuentx.cft autem ex 
conftrudione AQadGH,vt GHadBE, FCfimuI , & 
proptcreaAQ^jGHlimul, id eit AN ad compofitam 
exGH,B£,FC,idcftadBC,eft:vt AQ_ad GH. ergo 
GH, xqualiscft lateri quadrati dati. cft itaque ABC tria- 
gulum quefitum.quod erat faciendum. 

COROLLURIVM. 

Eodem modo databafe, perpcndiculo,&:aggregato 
laterum , inuenictur triangulum dabitur enim diameter 
fcmicirculi , triangulo quxfito infcripribilis,quia reda- 
gulum fub dimidio aggregati laterum dato,& femidia- 
metro didi femicirculi , xquatur arex rrianguli , feu re- 
dangnlo dato fub perpendiculari &balis dimidio, dabi- 
tur etiam diameter circuli, eidem triangulo inferiptibi- 
lis/i quidem redangulum *fub femifle perimetri didi 
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trianguli elato , & femidiametro circuli infcriptibilis, 
xquaturcidcmarex,fiuc rc&angulo dato,vnde praxis 
& denionltratio eadem quxfupra. 

Problema XXL 

D tshx baje trianguli , perpendiculo , & re fla a vertice 
in bafin, angulum 'verticis bifarium fecante , inuenirc 
triangulam. 

Si perpendicularis ,tedxa vertice in bafin , angulum 
verticis bifariam fecante, xqualis fuerit trianguli! erit 
I fo fccles, cuius datur bafis & altitudo: quare hunccafum 
i ure omittimus. 

Sed iintin^quales. dataque bafisFG, perpendicularis 

a vertice in bafin AE, qux in quamuis redam, vt pote 

B r K , pei pendicularitcr incidat in E pundo Si tque Ad 

ab Aeduda,fecan(que redam BCk , in D,?qualisrc- 

dxfccamiansulumverticis bifariam, fiat angulo DA 
o o 

E, xqualis angulus DaI. tum redx Ai perpendicularis 
firAKjin A pundo,occurratquere<3xBC produd? in 
K.tum data AK media, &FG dilicrcntia extremarum, 
inucniantur extrem? BkC,ducanturquc rc<5tc AB^c 
dico triangulum ABC eifc quxfitum. 

Eft enim ex co- 
fhudione, BC 
xqualis datare. 
& quonia qua- 
dratum Ak, x- 
quale cft reda- 
guloB^C,crut 
-i punda b/*, C 
G in circulo quem 
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Quoniam enim ex conftru- 
dionc eft G reda 3 media 
proportionalis inter CF, FD. 
fcvtCFad G,ita CH adA^. 
| G eft autem &CF ad FD 3 vt Crt 
[ ad HI:erat itaque & reda ab 
media proportionalis inter 
CH 3 HI : & quadratum A$, 
redangulo IfofceliCIk aqua- 
le, eft etiam ex conftrudione NC adCI 3 vt CI vel Ck 
ad CM 3 ergo, triangula NCM,ICk, xqualia erunt :& 
eft differentia laterum N C,CM xqualis reda: L ex con- 
ftrudione 3 eft itaque triangulum NCM quxfitu. quod 
erat faciendum. 

Problema XXIII. 

' | J) 

D Atis tribus circulis fefe contingentibus , inuenire quar- 
tum qui tres datos contingat . 



Generaliterhoc abfoluit Francilcusr Victa in Apol- 
lonio fuo Gallo, at fpecialemdodrinam, quia fpeciali 
dignam tradatua* indicauit , eam tibi hic fubijcio. 

Sint tres circuli quorum centra C 3 B 3 D, fefe omnes 
primum exterius contingentes in pundisH 3 L 3 M, & Iit 
fa dum. tangat Icilicct circulus ex centro P, tres datos in 
pundisN,R,0. & per centra D,B 3 C, B 3 agantur redx 
D B A,CBS. & per puda L 3 H 3 agatur reda LH A,occur- 
res red 5 dba produdx in A pundo.Secetque eade cir- 
culos,B 3 Djiteruminpundis I, F.ducanturque reda; kl, 

M 
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H M,M L,FE. (pro dudta nempe rcdta BD, donec iterum 
fecet circumferentiam circuli ex D centro,in E pundto, 
& eadem fecet circulum ex B centro iterum in k ) & du- 
cat ur rcdta A RQO,fecans circulos ex centris B,D, in 
pundtis R,QjO- quoniam igitur circulus B, circulum C 
tangit (dudta reda CLD ) erunt triangula atquicrura 
BlffCHL^miliajfimilitcr & triagula CHL,DLF, funt 
ergo linea: BI,CLD,paralleIa: J & anguli IBk,LDM , x- 
quales,itemque 1K,LM,& HM,FE parallela:. ergo& 
anguli lkA,LM A squales crunt,fedIkA efl aequalis ipfi 
1HM. triangula igirur LM A,AHM funtfimilia,eritque 
AL ad Am vc Am ad AH. &quadratu Am redtagulo l Ah 
aequale: ergo AN tangens a pundto A , erit aequalis ipfi 
AM.&eftAEad AM,vtFEadHM,hoceft LM ad kl, 
&vtLMadKl,itaAMadAK,ergo vt AE ad AM , ita 
AM ad Ak,5c quadratum a M rcdtangulo Ea k erit quo- 
que arquale. fed redtangulo EAk afquale eit redtangu- 
lum OAR ( ellenim AE ad AOjVt AQjid AM, & Aq_^ 
ad AM, vt Ar ad Ak.ergoerit AO ad AE^vt Axad Ar, 
dcredtangulum OAR redtangulo E Ak aequale) & pro- 
pterea rcdta AN, ipfi AM aequalis, circulum quoque ex 
centro P tanget, tangebat autem & circulum ex C cen- 
tro , eft ergo N punctum contadtus vtfiufque circuli 
quorum cetra C,P.eodemque modo & OS redta,£qua- 
lis ipfi SH oftendetur circulos quoru m centra D P , tan- 
gere in O,puncto contadtus vtriulquc circuli. 
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Pr acti ce. Jt 

i Hinc oblatis eri 
5 d 9 circulis e, b,d 
fele exterius co- 
tingenfibus,in- 
uenieturcentru 
quarti P,tres ela- 
utos intra fe con- 
tingentis . per 
centra enim D, 
B, C,B, agantur 
re^sDBAjCBs, 
& per pundta 
conta&uum L, 
H,L, M , re&a: 
LHA,LMS. tu 
. re£tisAM,SB, 
fiant gquales AN, SO, tangentes circulos C,D,vtoften- 
fumeft in punftis N,0.ducanturque re&? NC , OD, 
coeuntes in P,ccntro circuli qu^fiti. Sunt enim vtoften- 
fumeftpun&aN,0,in quibus qu^fitus circulus, datos 
C, D, tangit, eft itaque P centrum quaditum. 

Eodemque modo , fi oblatis circulis quorum centra 
P,D,B, queratur quartus cuius centrum C , 
KOM,infcribendus.reperiaturvt prius pun<5him A^fiat- 
que An ipfi AM aqualis, tum ducatur re&a N/^S , cui 
occurrat OS in S pun&o, tangens circulos ex centris D, 
P fc inOpun<5to. & ducatur re£taSBC,fecansdu£tamre- 
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&amNP,inC centro circuli qu^fitberunt enim ex de- 
monftratis SO,SH sequales-re&^que SBC,NCP in cir- 
culi quxfiti centro fele interfecabunt. 



Sunto iterum dati circuli quorum centra C,B,d, fefc 

M ii 
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exterius tangcntesinpun&is H,L,M. & queratur cen- 
trum quarti rS LHM,in{cribendi,Sitfatoim: & 
inferiptus circuluscuiusccntrumP, tangens tres datos 
in puntosN,0,/^.reperianturvtpriuspunto A,S, du- 
canturquc reto AN,SO,&perpuntoO,R,protraha- 
turreto ORIA, fecans circumferendam ex centro D, 
iterum, in X punto, incidetquenece/Iario in A pun- 
toun, quoniam per conta6lus,OR tranfiens,fimilia au- 
feret Tegmenta XO,Or, fi, ex circulis quorum centra 
D,P, B .agantur iam reto kI,MR,M 0,eruntque reto 
KI, M O parallela vt fupra, angulique Akl , Amo, aequa- 
les , fed angulus Ajcl,xqualis eft angulo ARM, angulus 
igitur ARM, angulo AMO aequalis erit : &propterea 
AO ad AM,vtAM adAR. &retongulum OaR , qua- 
drato aM aequale:rcto itaque apudfoAipfi AM aequa- 
lis, incidens in peripheriam circuli P, eundem tanget, 
.tangit autem & circulum ex C centro ( vfc fupra dc- 
monftrandum eft ,) eft itaque reto AN ipfi AM x* 
qualis, eodemque modo oftendetur& SO aequalis ipfi 
SH. ! j i 
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Hinc oblatis itcru 
’ circulis CBD , in- 
uentifquc pungis 
t tOrn A 3 S , fifiatANa:- 
qualis ipfiAM, & 
SO arqualis ipfi 
uv> SH , tangentes cir- 
^ culos C,D,in pun- 
<y< diis N,0,ducarur- 
uered^CNjDO 
\fefe interfecantes 
in P, erit pundum 
P centrum qn^&u 
fic oblatis circulis 
quorum centra C, 
DjPjinuenietur ce- 
trum circuli B, tres 
datos contingetis. 
Inueniaturemmvc 
didum eftT pun- 
dum , & ipii TL 
fiat xqualis TR, 
qu£ incidet in pun- 
dum cotadus cir- 
culorumP,B(quod 
eodemprorfus mo- 
do demoftrari po- 
tefl, quo oftenfiim eft redas aN,SO. tangere circulos 
ex centris C,P,D.) ducaturquePRB.tum adaOS , in 
ipfamDP perpendiculariter incidente in O pundo, ei 
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occurratrc&apcrpundaN,R,inS,aquo fi agatur re- 
da SC,ad cericrum C/ecabit ea redam PRB , in b cen- 
tro qiuefito,vt ex demonftratisliquct.quod fi reda per 
pundaN,R redam OSnonfecuerit ad partes S , pro- 
blema impoflibile erit. 



i y r 

Et hoc ijxoi&uoi erat illud problema Francifci Vieta, 
adclarijjimum virum cedrinum Roma- 
num ,pro fuo y omnibus totius orbis 
Mathematicis propofito pro- 
r hiemate jn libello quem in- 

fer if/it , idea ^Ma- 
thematica. ' - ■ c. 
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